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Van dé can nam:
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dém

2. Cac dang toan st
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Newton
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5. Lién hé kién thitc
v6i cac tinh huéng
thuc té&

Cong Pha Toan - Lép 11 More than a book

T0 HOP — XAC SUAT

Cé lé, diy la chit dé hip dan va thit vi nhat trong chwong trinh [6p 11 vi hidu hét
cdc bai todn déu dwoc xudt phat tie trong thiee té. Ngoai viéc tém tat lai nhitng kién thirc
co ban, quan trong da dwoc trinh bay chi tiét trong SGK I6p 11, ¢ chu dé nay, chiing toi
trang bi thém cho ddc gid cdc dang cdu héi trdc nghiém xudt phdt tie cdc tinh hudng thyc
té’trong cudc song cung voi nhitng phwrong phdp giai nhanh tiwrong 1ng.

Trong ki thi THPT qudc gia 2018 vira xong, chu dé nay chiéin phin lon ti 1¢
chwong trinh Todn 11 khi chiém toi 40% s cau hoi lop 11 trong dé thi. Viy nén, viéc
nim chic chii dé nay sé tao da rat 1on trong qud trinh 6n luyén, hwéng t6i ki thi THPT
qudc gia 2019 va 2020. Chiing t6i hy vong quy ddc gid sé diu tw thoi gian dé doc mot

cich nghiém tiic cho chii dé nay.

§1. Quy tac dém

A. Ly thuyét

1. Quy tac cong

Mot cong viéc dugc hoan thanh boi mét trong hai hanh dong. Néu hanh
dong nay c6 m cach thuec hién, hanh dong kia c6 n cach thiec hién khong
trung voi bat ki cach nao ctia hanh dong thi nhat thi cong viéc do ¢

m+n cach thuec hién.

Cht y: S6'phiin tir ctia tdp hop hitu han X duwoc ki higu 1a: |X| hoge n(X).

Quy tic cong dweoc phdt biéu & trén thiee chat la quy tdc déin s phiin tie ciia hop

hai tdp hop hitu han khong giao nhau:

[ C6 n cach ] Néu A va B la cdc tdp hop hitu han khéng giao nhau, thi

n(AUB)=n(A)+n(B).

N

C6 m+n cach thuc

hién cong viéc

Cong viéc ]

Mo rong

Mot cong viéc dwgc hoan thanh boéi mot trong k hanh dong A,, A,, A, ..., A,.
Néu hanh dong A, c¢6 m, cdch thiwc hién, hanh dong A, cé m, cdch thirc
hién, ..., hanh dong A, c6 m, cdch thwc hién va cic cich thiec hién cua cic
hanh dong trén khong trung nhau thi cong viéc dé co m, +m, +...+m, cdch

thuec hién.

2. Quy tac nhan

Hanh dong 1 ]——)

Hanh dong 2

] Mot cong viéc duoc hoan thanh boi hai hanh déng lién tiép. Néu co m
céch thyee hién hanh dong thit nhat va ting véi mdi cach d6 cé n cach

Y

|

thuc hién hanh dong thit hai thi cong viéc d6 c6 m.n cach thuc hién.

C6 m cach [ C6 n cach Mo rong
MGt cong viéc dwoc hoan thanh boi k hanh dong A,, A,, A,,..., A, lién tiép.
Néu hanh dong A, c6 m, cdich thiec hign, 1tng voi mbi cdch thic hién hanh
Y dong A, cé m, cich thwc hién hanh dong A,,..., cé m, cich thwc hién hanh
[ C6 m.n cach thyc hién ] dong A, thi cong viéc d6 c6 m,.m,..m, cich hoin thanh.
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Chui dé 2: T8 hgp — Xac suat The Best or Nothing

STUDY TIP
Hai hoan vi ctia n phan tk
chi khac nhau ¢ thit tu sdp
x€p. Chéng han, hai hoan
vi abc va acb cia ba phan t
a, b, ¢ 1a khic nhau.

STUDY TIP
Ttr dinh nghia ta thdy mét
hoan vi cta tap hop A cbé n
phén ti 1a mét chinh hop
chap n ctia A.
P=A"
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§2. Hoan vi - Chinh hgp - T8 hgp

1. Hoan vi

Cho tap hop A c6 n phan tie (n>1).
Mbi két qua cua sw sép x€p thit twe n phan tk cua tap hop A duoc goi la
mot hoan vi cua n phan te do.

SO cac hodan vi cua tap hop c6 n phan tee dwoc ki hiéula P,.

Dinh 1y 1

Viéc sap xép thit tw 1 phan tir ctia tap hop A 1a mot cong viée gom n cdng doan.

P :n.(n—l)...2.1:n! v6i P, la s6 cdc hodn vi.

Ching minh

Cong doan 1: chon phan tir x&p vao vi tri thi nhét: n cach.

Céng doan 2: chon phan tir xép vao vj tri thit hai: (n—1) cach.
Cong doan thi i: chon phan ti xép vao vi tri thiti c6 (n—i+1) cach.

Cong doan thit n: chon phan ti x&p vao vi tri thtt n ¢6 1 cach.
Theo quy tac nhan thi c6 P, =n! cach sap x&p thit tu n phan ti ctia tap A, tic 1a c6 n!
hoan vi.

2. Chinh hap

Cho tap hop A gom n phan te (n>1).

Két qua cua viéc 18y k phan tr khac nhau tir n phéan tr ctia tap hop A va
sép x€p chung theo mét thi ty nao dé dwoc goi la mot chinh hop chap k
cua n phan tx da cho.

Dinh 1y 2

|
AF=n(n=1).(n-k+1)=—" v6i A* lis6'cic chinh hop chip k ctia n

(n—k)!

phiin tir (13 k< n).

Ching minh
Viéc thiét 1ap mot chinh hop chép k cta tap A ¢6 n phan tir la mot cong viée gom k cong
doan.
Cong doan 1: Chon phan tt xép vao vi tri thit nhat c6 n cach thuc hién.

Cong doan 2: Chon phan tit xé€p vao vi tri thit hai c6 n—1 cach thuc hién.

Sau khi thyc hién xong i—1 cong doan (chon i—1 phan tit ctia A vao cac vi tri th 1,
2,..., i—1), cong doan thit i tiép theo la chon phan t& xép vao vi tri thit i cé n—i+1
cach thiec hién.

Cong doan cudi, cong doan k c6 n—k+1 cach thuc hién.

n!

(n—k)!

Theo quy tac nhan thi c6 n(n—l)...(n—k+1) = chinh hop chap k ctia tap A co n

phan tu.

Chinh hop ldp
Cho tdp A gom n phiin tir. Mot day gom k phin tir ciia A, trong dé moi phiin
tir c6 thé dwoc ldp lai nhiéu [an, dwoc sip xép theo mot thir tw nhét dinh dwoc
Qoi la mot chinh hop ldp chdp k ciia n phin tir ciia tap A.
S& chinh hop ldp chdp k ciia n phiin tie Z,’j =n".



STUDY TIP
S6 k trong dinh nghia can
thba man diéu kién
1<k <n. Tuy vay, tap hop
khoéng c6 phan tir nao la tap
réng nén ta quy wéc goi to&
hop chdp 0 cta n phén tir 1a

Cong Pha Toan - Lép 11

More than a book

tap rong.
Quy UaGc
0'=1
Cl=A’=1.
12[:5 Math &
79
?FE [F] Math &
210

3. To hap

duoc goi la mét td hop chéap k ctia n phan tir da cho.

Gia str tap A 6 n phan tie (n>1). M&i tap con gom k phén tir cia A

S6 cac t6 hop chap k cua tap hop c6 n phan tir c6 ki hiéu 1a CF.

Pinh ly 3
Ck:A_::n(n—l)...(n—k+1): n!
" k! k! k!(n—k)!
Ching minh
Ta c6 mdi hoan vi ctia mot t& hop chap k ctia A cho ta mot chinh hop chédp k cia A. Vay
Ak
A=K s Ch =2

Dinh 1y 4 (hai tinh chat co ban ctia s& CF)

Ch=Cr*.
b. Hing ding thitc Pascal

Ck

n+1

T6 hop lap

tir cua A.

S6't8 hop ldp chdp k ciia n phiin ti CT; =C*

n+k-1

4. Phan biét chinh hgp va té hap.

Chinh hop co xét thir tie.

TG hop khong xét thir tw.

Cdch ldy k phin tir tie tdp n phin tir k<n
- Khong thir tu, khong hoan lai CE.

- C6 thik ty, c6 hoan lai AF.

- CO thit tu, khong hoan lai A,

B Doc thém

a. Cho s6' nguyén dwong n va s6 nguyén k véi 0 <k <n. Khi doé

Cho s0' nguyén dwong n va s6 nguyén dwong k voi 1<k <n. Khi do
=Ct+CH!

Cho tip A={a ;a,;..;a,} va so'tw nhién k bit ki. Mot t6'hop lip chdp k ciia n

phin tir [ mot hop gom k phin tir, trong dé moi phin tir la mgt trong n phin

Chinh hop va t6 hop lién hé v6i nhau béi cong thire A% =k!CE.

Trén may tinh cam tay c6 chitc nang tinh t6 hgp, chinh hop nhw sau:

Vi t6 hop ta nhan t6 hgp phim (=)(nCr)

Vi dy ta mudn tinh C;,ta &n (1] (2] (F)(nCr) (5] (=)

Vi chinh hop ta nhén t6 hop phim (nPr)

Vi du ta muén tinh A} ta nhéan t& hop phim (X](nPr) (3] =)
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Chu dé 2: T6 hgp — Xac suat The Best or Nothing

B. Cac dang toan dién hinh

Mot sO luu y can st dung khi giai bai toan dém:

Dé dém s6 cdch lya chon dé'thuc hién mot cong viéc A bang quy tic cong, ta
thuc hién cdac buoc:

Budc 1: Phin tich xem c6 bao nhiéu phwong dn riéng biét dé thyc hién cong
viéc A (c6 nghia cong viéc A c6 thé'hoan thanh bang mot trong cdc phuwong dn
AA A

Budc 2: Dém s0 cach chon x,;x,;...;x, trong cdc phwong dn A; A,;..; A,.
Bu6c 3: Ding quy tic cong ta tinh dwoc s6’ cdch lywa chon dé thiec hi¢n cong
viecAla x=x,+x, +..+x,.

Dé dém s6 cdch lya chon dé'thuc hién cong viéc A bang quy tdc nhan, ta thuc
hién cac buoc:

Budc 1: Phin tich xem c6 bao nhiéu cong dogn lién tiép cin phai tién hanh dé
thiec hién cong viéc A (gia s A chi hoan thanh sau khi tat cd cdc cong doan
A A, A, hoan thanh).

Budc 2: Dén s0 cach chon x,;x,;...;x, trong cdc cong doan A; A,;..; A,.

Budc 3: Dung quy tic nhan ta tinh dwoc s6 cdch lya chon dé thiee hién cong

viec Ala x=x,.X,.%;..X
v n

Bai toan dém lién quan dén thyc t&€

Vi du 1: Mot 16p hoc c6 25 hoc sinh nam va 20 hoc sinh nit. Gido vién chu
nhiém mudn chon ra:

a. mot hoc sinh di dw trai he cta treong.

b. mot hoc sinh nam va moét hoc sinh nit du trai he ctia trueong.
S8 cach chon trong mdi truong hop a va b an luot 1a

A. 45 va 500 B. 500 va 45 C. 25 va 500 D. 500 va 25

STUDY TIP
Bai toan ¢ vi du 1 gitup ta
cung ¢§ va dinh hinh céc
budc d€ giai quyét bai toan
dém str dung quy tac cong;
quy téc nhan.
Chuy:
* Quy tic cong: Ap dung
khi c6ng viéc c6 nhiéu
phuong an giai quyét.
* Quy tic nhan: Ap dung
khi cong viéc c6 nhiéu cong
doan.
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Loi giai

a. Budc 1: Vi bai toan a thi ta thay cd gido cd thé c6 hai phuwong an d€ chon hoc
sinh di thi:
Buwdc 2: Dém sO cach chon.
* Phwong dn 1: chon 1 hoc sinh nam di du trai he ctia trueong thi cé 25 cach
chon.
* Phuong dn 2: chon hoc sinh nit di du trai he cta treeong thi c6 20 cach chon.
Budc 3: Ap dung quy téc cong.
Vay c6 20+25=45 céach chon.
b. Budc 1: V6i bai toan b thi ta thay cong viéc la chon mét hoc sinh nam va mot
hoc sinh ntt. Do vay ta c6 2 cong doan.
Budc 2: Dém s6 cach chon trong cac cong doan.
* Cong doan 1: Chon 1 hoc sinh nam trong s6 25 hoc sinh nam thi c6 25 cach chon.
* Cong doan 2: Chon 1 hoc sinh nit trong s6 20 hoc sinh ni thi ¢6 20 cach chon.
Buéc 3: Ap dung quy tic nhan.
Vay ta c6 25.20 =500 cach chon.

Dap an A.

Vi du 2: Trén gia sach c6 10 quyén sach Van Lovebook khac nhau, 8 quyén sach
Toan Lovebook khac nhau va 6 quyén sach Tiéng Anh Lovebook khac nhau.
Hoi c6 bao nhiéu cach chon hai quyén sach khac moén nhau?

A. 80 B. 60 C. 48 D. 188




Cong Pha Toan — Lép 11 More than a book

STUDY TIP
Ta théy bai toan d vidu 21a
sw két hop ctia ca quy tic
cong va quy tic nhan khi
bai toan vita can chia
truong hop vira can lua
chon theo budec.

Loi giai
Theo quy tac nhan ta co:
10.8 =80 cach chon mot quyén Van Lovebook va mot quyén toan Lovebook khac
nhau.
10.6 =60 cach chon mdt quyén sach Van Lovebook va 1 quyén sach Tiéng Anh
Lovebook khac nhau.
8.6=48 cach chon 1 quyén sach Toan Lovebook va 1 quyén sach Tiéng Anh
Lovebook khac nhau.
Theo quy téc cdng ta c6 s6 cach chon 2 quyén sach khac mon la
80-+60+48 =188 cach.
Pap an D.

STUDY TIP
Céach d€ phéan biét bai toan
st dung quy tic cong hay
quy tic nhan la phan biét
xem cdng viéc can lam c6 thé
chia truong hop hay phai
lam theo tirng budc.

Vi du 3: Bién dang ki xe 6 t6 c6 6 chit s6 va hai chit cai trong s6 26 chit cai (khong
dung cac chit I va O). Chit sd dau tién khac 0. Hoi s6 6 t6 duoc dang ki nhiéu
nhat c6 thé 1a bao nhiéu?

A. 5184.10° D. 4968.10°

B. 576.10° C. 33384960

STUDY TIP
D€ nhan dang mot bai toan
dém c6 st dung hoan vi cuia
n phan t, ta dua trén dau
hiéu
a. T4t ca n phan to déu o
mat.
b. Mbi phan tir chi xuat hién
1 Tan.
c. C6 sy phan biét tha tw
gitta cac phan tt.
d. S6 cach xép n phan tu la
s0 hoan vi cia n phan ti d6
P =nl

Loi giai

Theo quy tac nhan ta thyc hién tirng budc.
Chtt cai dau tién c6 24 cach chon.
Ch cai ti€p theo cling c6 24 cach chon.
Chtt s6 dau tién co 9 cach chon.
Chtt s6 thit hai c6 10 cach chon.
Chir s6 thir ba c6 10 cach chon.
Chir s6 thir tu ¢ 10 cach chon.
Chir s6 thtt ndm c6 10 cach chon.
Chir s6 thit sdu c6 10 cach chon.
Vay theo quy tac nhan ta cé 24.24.9.10° =5184.10° 1a s§ 6 t6 nhiéu nhat c6 thé
dang ki.

Pap an A.

Vi du 4: Cé bao nhiéu cach xé€p 7 ban hoc sinh A, B, C, D, E, F, G vao mét hang
ghé dai gom 7 ghé sao cho hai ban B va F ngbi 6 hai dau ghé?

A. 720 cach B. 5040 cach C. 240 cach D. 120 cach

Phan tich

Ta thay ¢ day bai toan xudt hién hai d6i twong.
Da6i tuong 1: Hai ban B va F (hai d6i tuwong nay ¢ tinh chat riéng)
Dai twong 2: Cac ban con lai ¢6 thé thay doi vi tri cho nhau.
Budc 1: Ta sé sit dung tinh chat riéng ctia hai ban B va F trudc. Hai ban nay chi
ngodi dau va ngodi cudi, hoan doi cho nhau nén c6 2! cach xép.
Buwdce 2: Xép vi tri cho cac ban con lai, ta ¢6 5! cach xép.
Vay ta ¢ 21.5!=240 cach xép.

Pap an C.

Vi du 5: Mot nhém 9 nguoi gom ba dan 6ng, bon phu ni va hai dra tré di xem

phim. Héi c6 bao nhiéu cach x&p ho ngbi trén mot hang ghé sao cho moi dra tré

ngoi gitta hai nguoi phu nit va khéng cé hai nguroi dan 6ng nao ngo6i canh nhau?
A. 288 B. 864 C.24 D. 576

Loi giai
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STUDY TIP

Vi cac bai toan gom co it
phan t& va vtra can chia
treong hop vira thuc hién
theo budc thi ta can chia rd
truong hop trude, Tan luot
thyee hién tirng treong hop
(st dung quy ticnhan tirng
budc) sau d6 méi ap dung
quy tac cong dé& cong sb
cach trong cac treong hop
véi nhau.

STUDY TIP
Trong truong hop cb qua
nhiéu truong hop xay ra ta
khé co thé liét ké hét thi ta
di dém phéan bu cta bai
toan:
bém s6 phuong an thuc
hién hanh dong A thoa man
tinh chat B.
1. Pém s8 phuong an thuc
hién hanh dong A (khong
can quan tam dén co thoa
man tinh chét B hay khong)
ta dwoc m phuong an.
2. Pém s8 phuong an thuc
hién hanh dong A khong
théa man tinh chat B ta
dwoc n phuong an.
Khi d6 s6 phuong an thoa
manla m—n cach.

Chu dé 2: T6 hgp — Xac suat The Best or Nothing

Ki hiéu T 1a ghé dan 6ng ngoi, N la ghé cho phu nit ngoi, C la ghé cho tré con
ngdi. Ta cd cac phuwong an sau:
PA1: TNCNTNCNT
PA2: TNTNCNCNT
PA3: TNCNCNTNT
Xét phuong an 1: Ba vi tri ghé€ cho dan 6ng c6 3! cach.
Bon vi tri gh€ cho phu nit c6 thé c6 4! cach.
Hai vi tri gh€ tré con ngoi c6 thé ¢ 2! cach.
Theo quy tac nhan thi cé 3!.4!.2! =288 cach.
Lap luan tuong tir cho phuong an 2 va phurong an 3.
Theo quy tac cong thi ta c6 288 +288 +288 =864 céch.
bap an B.

Vi du 6: Trong rap chiéu phim c6 15 16 thong khi riéng biét. D€ gitr khong khi
trong lanh, thi phai cé it nhat mot trong s6 cac 16 thong khi dwoc bat xuyén sudt
24 gid. Cé bao nhiéu cach bat tit cac 16 thong khi dé ludn gitr dwoc khdng khi
trong lanh?
A.16385. B. 16384.

C. 32767. D. 32768.

Loi giai
Ta dénh dau cac 16 thong hoi lan lwot 1a a;;a,;...;a,,. Mdi 16 thong hoi sé ¢ hai
trang théi 1a bat va tit. Theo quy tc nhan, cé tat ca 2" treong hop xay ra.
Theo dé bai phai c6 it nhat mot trong s6 cac 16 thong khi duoc bat xuyén sudt,
vay chi cé truong hop tat ca cac diéu hoa déu tat thi khong thoa méan yéu cau
d@é bai. Vay c6 tat ca 2'° —1=32767 cach bat tat cac 16 thong khi d& ludn giir
dwoc khong khi trong lanh.

Pap an C.

Vi du 7: Mot chong sach gom c6 4 quyén sach Toan, 3 quyén sach Vatly, 5 quyén
sach Hoa hoc. Hoi c6 bao nhiéu cach xép cac quyén sach trén thanh mot hang
ngang trén gia sach sao cho 4 quyén sach Toan diing canh nhau, 3 quyén Vat ly
dtng canh nhau?

A. 1 cach. B. 5040 cach.

C. 725760 céach. D. 144 cach.

STUDY TIP
Véi cac dang bai tap yéu
cau xép hai hodc nhiéu
phén t dting canh nhau thi
ta s& “budc” cac phan tk
nay thanh mot nhém va coi
nhu 1 phén t.
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Loi giai
Budc 1: Do dé bai cho 4 quyén sach Toan ding canh nhau nén ta sé coi nhu
“budc” cac quyén sach Toan lai véi nhau thi s6 cach x€p cho “budc” Toan nay la
4! cach.
Budc 2: Tuong tu ta cling “budc” 3 quyén sach Ly lai v6i nhau, thi sd cach xép
cho “budc” Ly nay la 3!cach.
Budc 3: Luc nay ta sé di xép vi tri cho 7 phan ti trong d6 cé:
+1 “budc” Toan.
+1 “budc” Ly.
+5 quyén Hoa.
Thi s€ c6 7! cach xép.
Vay theo quy tac nhan ta c6 7!.41.3!=725760 cach xép.

Pap an C.

Vi du 8: Mot cau lac bo Phu nit cia phuong Khuwong Mai c6 39 héi vién. Phueong
Khuong Mai c6 t6 chitc mot hdi thao can chon ra 9 nguoi x€p vao 9 vi tri 1é tan
khéc nhau ¢ cong chao, 12 nguoi vao 12 vi tri khac nhau ¢ ghé khach moi. Hoi




STUDY TIP
D€ nhéan dang mot bai toan
dém c6 st dung chinh hop
chép k ctia n phén t, ta can
¢ cdc dau hiéu
a. Phai chon k phén t tit n
phan ttt cho trudc.
b. C6 si phan biét tht tu
gitra k phan t dwoc chon.
¢. 86 cach chon k phén t ¢6
phén biét tht tw tir n phan
tirla A* cach.

e el

STUDY TIP
Khi bai toan yéu cau xép hai

hodc nhiéu phéan ti khéng
dung canh nhau. Ching ta
6 thé tao ra cac “vach ngan”
cac phan t& nay trudc khi
xé&p chung.

Cong Pha Toan — Lép 11 More than a book

c6 bao nhiéu cach chon cac hdi vién dé€ di tham gia cac vi tri trong hoi thao theo
dung quy dinh?

A ALAZ  B.CLCE  C.CLCE  D.A%.AP

Phan tich
Bai todn st dung quy tac nhan khi ta phai thyec hién hai budc:
Budc 1: Chon 9 nguwoi vao vi tri 18 tan.
Budc 2: Chon 12 nguoi vao vi tri khach moi.
D4u hiéu nhan biét sit dung chinh hgp 6 phan STUDY TIP bén canh.

Loi giai
Budc 1: Chon ngroi vao vi tri 1é tan.
Do 6 day duwoc sap thit tw nén ta sé st dung chinh hop. S8 cch chon ra 9 nguoi
x&p vao vi tri 1 tan 1a A, céach.
Budc 2: Chon nguoi vao vi tri khach moi. S6 cach chon la 12 thanh vién trong sd
cac thanh vién con lai d€ x€p vao ghé khach moila A} cach.
Vay theo quy tic nhan thi s& cdch chon cac hoi vién dé di duie hoi thao theo ding
quy dinh la A}, A} cach.
Pap an D.

Vi du 9: C6 6 hoc sinh va 2 thay gido duoc xép thanh hang ngang. Hoi c6 bao
nhiéu cach x€p sao cho hai thay gidao khong diing canh nhau?

A. 30240 cach B. 720 cach C. 362880 cach D. 1440 cach.

Loi giai

Cdch 1: Trudce hét, xép 6 hoc sinh thanh mot hang ¢d 6! cach.
Liic nay giira hai hoc sinh bdt ki sé tao nén mot vich ngdn va 6 hoc sinh sé tao nén 7 vi
tri c6 thé xép cic thity vao do tinh ca hai vi tri ¢ hai ddu hang (hinh minh hoa bén). 7 vi
tri ddu nhan chinh la 7 vich ngan diegc tao ra.
+ Do dé yéu cau 2 thdy gido khong ding canh nhau nén ta xép 2 thay gido vao 2
trong 7 vi tri vach ngén duoc taora c6 A; cach.
Theo quy tac nhan ta co tat ca 6!.A2 =30240 cach x&p.
Cdch 2: - Co 8! cach xép 8 nguoi.
- Budc hai gido vién lai vdi nhau thi co 2! cach budc.
Khi d6 c¢6 2.7! cach xép. Ma hai giao vién khong ding canh nhau nén s6 cach
xép la 8!-2.71=30240 cach xép.

Pap an A.

Vi du 10: Tt 5 bong hong vang, 3 bong hong trang va 4 bong hong dé (cac bong
hoa xem nhu d6i mét khac nhau), nguroi ta mudn chon mot bé hong géom 7 bong,
hoi ¢ bao nhiéu cach chon bo hoa trong dé c6 it nhat 3 bong hong vang va 3
bong hong d6?
A. 10 cach. D. 150 cach.

B. 20 cach. C. 120 céch.

Phan tich
Ta thdy do chi chon 7 bong hong ma c6 it nhdt 3 bong hong vang va it nhat 3
bong hong dé nén chi c6 ba truong hop sau:
TH1: Chon dwoc 3 bong hong vang va 4 bong hong do.
TH2: Chon dwgc 4 bong hong vang va 3 bong hong do.
TH3: Chon duwoc 3 bong hong vang, 3 bong hong d6 va 1 bong hong trang.
Loi giai
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STUDY TIP
D€ nhan dang bai toan st
dung t8 hop chap k cta n
phéan ti, ta dua trén dau
hiéu:
a. Phai chon ra k phan to tir
n phén tt cho trudc.
b. Khong phan biét tht tuw
gitra k phan t dwoc chon.
¢. S8 cach chon k phan t
khong phan biét thi tw tie n
phan tir da chola C' cach.

STUDY TIP

Trong nhiéu bai toan, lam
truc ti€p sé khé trong viéc
xac dinh cac truwong hop
hodc cac budce thi ta nén lam
theo huéng gian ti€p nhuw
bai toan & vi du 6.

Ta st dung cach lam gian
tiép khi bai todn giai bang
cach truc ti€p gap khoé khan
do xay ra qua nhiéu truong
hop, ching ta tim cach gian
tiép bang cach xét bai toan
déi.
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TH1: S8 cach chon 3 bong hong vang 1a C; cach.

S8 cach chon 4 bong hong do 1a C; cach.
Theo quy tac nhan thi c6 C..C; =10 cach
TH2: Tuong tw TH1 thi ta c6 C!.C] =20 cach.
TH3: Tuong tw thi c6 C;.C;.C; =120 cach.
Vay theo quy tac cong thi c6 10+20+120 =150 cach.

Pap an D.

Tir cdc badi todn trén ta rit ra dwoc quy ludt phin biét t6 hop va chinh hop nhu
sau:

* Chinh hop va t6 hop lién hé véi nhau boi cong thitc:
Af =kI.C!
* Chinh hop: ¢6 thtt tu T6 hop: khong 6 thir tu.
* Nhitng bai toan ma két qua phu thudc vao vi tri cdc phan tr thi sit dung
chinh hop. Nguoc lai thi st dung td hop.
* Cach 1ay k phan tr tir tap n phan tk (k<n):
+ Khong th tu: C*

+Co th tu: Af

Vi du 11: D6i thanh nién xung kich ctia mét truong pho thong c6 12 hoc sinh,

gom 5 hoc sinh 16p A, 4 hoc sinh 16p B va 3 hoc sinh 16p C. Can chon 4 hoc sinh

di lam nhiém vu sao cho 4 hoc sinh nay thudc khong qua 2 trong 3 16p trén. Hoi

c6 bao nhiéu cach chon nhu vay?
A. 120 B. 90

C.270 D. 255

Loi giai
S8 cach chon ra 4 hoc sinh bat ki tir 12 hoc sinh la C, =495 cach.
S6 cach chon ra 4 hoc sinh ma mdi 16p c6 it nhat mot em duwoc tinh nhu sau:
*TH1: Lép A cd hai hoc sinh, cac 1ép B, C moi 16p ¢6 1 hoc sinh:
Chon 2 hoc sinh trong 5 hoc sinh 16p A c6 C; cach.
Chon 1 hoc sinh trong 4 hoc sinh 16p B ¢6 Ci cach.
Chon 1 hoc sinh trong 3 hoc sinh 16p C c6 C; cach.
Suy ra sd cach chonla C.C,.C} =120 cach.
* TH2: L6p B ¢6 2 hoc sinh, cac 16p A, C mdi 16p c6 1 hoc sinh:
Tuong tu ta 6 s8 cach chon la C..C;.C; =90 céch.
* TH3: L6p C c6 2 hoc sinh, cac 16p A, B mbi 16p c6 1 hoc sinh:
Tuong tw ta ¢6 s8 cach chon la C;.C,.C; =60 céch.
Vay s0 cach chon 4 hoc sinh ma moi 16p c6 it nhat mot hoc sinh la

120+90+60 =270 cach.

S6 cach chon ra 4 hoc sinh thudc khong qua 2 trong 3 16p trén la

495 —-270=225 cach.
Pap an D.

Vidu 12: Cho 8 ban hocsinh A, B, C, D, E, F, G, H. Hdi ¢6 bao nhiéu cach xép 8
ban d6 ngdi xung quanh 1 ban tron c6 8 ghé?
A. 40320 cach. B. 5040 cach.

C. 720 cach. D. 40319 cach.
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“®'pOC THEM
Hoan vi vong quanh: Cho
tdp A géom n phan tir. Mot
céch sdp x&p n phan tir ctia
tap A thanh mot day kin
duwoc goi la mot hoan vi
vong quanh ctia n phan tt.
S0 cac hoan vi vong quanh
cua n phén tir 1a

Q. =(n-1)

Loi giai
Ta thdy & day xép cac vi tri theo hinh tron nén ta phai c¢d dinh vi tri mot ban.
Ta chon ¢& dinh vi tri cia A, sau d6 x€p vi tri cho 7 ban con lai ¢6 7! cach.
Vay c6 7!=5040 cach.
bap an B.

Vi du 13: C6 bao nhiéu céch x&p 6 ngudi vao mot cai ban tron c6 6 chd ngdi da
duoc danh so thi tw, sao cho A va B ng6i canh nhau?

A.120. B. 720. C. 288. D. 48.

STUDY TIP

Trong bai toan, do cac chd
ngoi da duoc sép tht tu nén
khi xép A vao ban ¢b 6 cach
x€p. Néu khong danh so thie
tw vao ting thi xép A vao
ban chi ¢ 1 cach xép do ban
tron thi tat ca cac ghé déu
nhu nhau.

Loi giai
Xé&p ban A vao ban trudc ta ¢d 6 cach xép.
Xé&p B canh A ¢6 2 cach.
Xé&p bdn nguoi con lai vao 4 chd ta ¢ 4! cach.
Vay c6 6.2.4! =288 cach xép.
Pap an C.

Vi du 14: Mot thay gido c6 10 cudn sach khac nhau trong dé ¢6 4 cudn sach

Toan, 3 cudn sach Li va 3 cudén sach Hoéa. Thay mudn 1dy ra 5 cudn va tang cho

5 em hocsinh A, B, C, D, E mdi em mot cudn. Hoéi thay gido cé bao nhiéu cach

tang cho cac em hoc sinh sao cho sau khi tdng sach xong, moi mot trong ba loai

sach trén déu con it nhat mot cuon.
A. 204 B. 24480

C.720 D. 2520

STUDY TIP

O day c6 nhiéu doc gia
khong xét dén cong doan
sau khi chon sach con cong
doan tang sach ntta. Do cac
ban A, B, C, D, E la khac
nhau nén mdi cach tdng sach
cac mon cho cac ban la khac
nhau, nén ta phai xét thém
cong doan do.

Loi giai

Ta thdy vdi bai todn nday néu lam truc tiép thi sé khd kho, nén ta sé lam theo
cdch gidn tiép. Tim bdi todn d6i d6 la tim s6 cdch sao cho sau khi tdng sich
xong c¢6 1 mén hét sdch.
TH1: M6n Toan hét sach:

S0 cach chon 4 cudn sach Todn 1a 1 cach.

S& cach chon 1 cudn trong s 6 cudn con lai la 6 cach.

Vay c6 6 cach chon sach.

S8 cach tang 5 cudn séch d6 cho 5 em hoc sinh la A7 =120 cach.
Vay c6 6.120 =720 cach
TH2: Mo6n Li hét sach:

S6 cach chon 3 cudn sach Lila 1 cach.

S8 cach chon 2 cudn trong s8 7 cudn con laila C; céch.

Vay c6 21 cach chon.

S6 cach ting 5 cudn sdch d6 cho 5 em hoc sinh la A =120
Vay c6 21.120=2520 céch chon sach.
TH3: Mon Hoéa hét sach: Tuong tu treong hop 2 thi ¢ 2520 cach.

S& cach chon 5 quyén bat ki trong sd 10 quyén sach d6 va tdng cho 5 em hoc
sinh la C;,.A] =252.A =30240 cach.
Vay s6 cach chon sao cho sau khi tang sach xong, mdi loai sich trén déu con lai
it nhat mot cudn la 30240 — 720 — 2520 — 2520 = 24480 cach.

Dap an B.

Vi du 15: Cho ba toa tau danh s6 tir 1 dén 3 va 12 hanh khach. Mdi toa déu chita
dugc t6i da 12 hanh khéach. Goi n 1a s6 cach xép cac hanh khéach vao cac toa tau
thoa man diéu kién “moi toa déu c6 khach”. Tim s6 cac chir sO cua 7 .

A.5. B. 6. C.7. D. 8.
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Loi giai
* X&p 12 khach vao 3 toa tau (cé thé cé toa khdng cd khach): Cé 3" cach.
* Trlr di cac truong hop c6 KHONG QUA 2 toa c6 khach: —C2.2".
(Chon ra hai toa tau ¢6 C; cach. Sau d6 xé&p tuy y 12 khach vao 2 toa da chon ra
nay, tirc la c6 thé c6 mot trong hai toa nay khong cé khach).
Nhung nhu vay ta da trir di cac truong hop chi c6 moét toa ¢d khach dén hai Tan

nén phai cong lai s& nay: +C;.1%.

* Vay s6 cach xép thoa man yéu cau bai toan la 3 —C;.2" + C,.1"* = 519156 céch.
STUDY TIP
S8 cach xép ¢ hanh khach

vao 1 toa tau khac nhau sao Bai toan tong quat: Co bao nhiéu cach xé€p g hanh khach vao 7 toa tau khac nhau
cho toa tau nao cing cé
khach (hay chinh la bai toan
chia qua: Cé bao nhiéu cach cach chia g mén qua khdc nhau cho n ban sao cho ban nao cling c6 qua?).
chia ¢ mén qua khdc nhau O bai toan trén, ta co:
cho n ban sao cho ban nao

' ' 32 -C222 +CL12 =C2(3-0)" -C (3-1) +C2(3-2)" -3 (3-3)".

cling c6 qua?) la

Pap an B.

sao cho toa tau nao ciing c6 khach? (hay chinh la bai toan chia qua: Cé bao nhiéu

i(_l)" Ck(n—k)' Lap luan tuong tu nhu bai toan trén ta ¢ s cach xép (cach chia) la:

C (n=0)' ~C! (n=1) +C2 (n-2)' ~C* (n=3) +..= 3 (-1)" C* (n—k)".
k=0

Bai toan dém lién quan dén dém so cac loai s6

Kién thitc co ban

“ A
Cho s0'tw nhién x =a,a,...a,

Khi lam giai toan to hop can
chay: o o
1. Phan biét yéu cau dé bai: 2. x chia hét cho 3 < a, +a,+...+a, chia hét cho 3.

1. x chia hét cho 2 < a, la 6 chdn.

cd th ti - khong ¢ thi t,
phan biét — khong phan biét,
chit s6 0 ¢ mit — chit s6 0 4. x chia hét cho 5 < a, e {0,‘5}.
khong c6 mat.

2. Liét ké cac treong hop cd I
thé xay ra. 6. x chia hét cho 8 < a, ,a, ,a, chia hét cho 8.
3. Ghi hinh thtc cua cac s6
théa man yéu cau dé bai dé€

3. x chia hét cho 4 < a,_,a, chia hét cho 4.

5. x chia hét cho 6 < x la s6 chan va chia hét cho 3.

7.x chia hét cho 9 <> a, +a, +...+a, chia hét cho 9.

tién cho ta xem su khac 8. x chia hét cho 11 < tong cdc chir s6'6 hang chin trie di tong cdc chik s6 hang
nhau. Nhu trong vi du 21, ta 1é chia hét cho 11 (hodc nguoc lai tong cic chir s6"hang 1é triv di tong cic chip
dat hinh thire 1be,alc,abl. 6 hang chin chia hét cho 11).

Ta phai chia cho s8 13p déu, 9. x chia hét cho 12 < x vira chia hét cho 3, vira chia hét cho 4.

d€ c6 két qua chinh xac.

1t 1 10. x chia hét cho 15 < x vira chia hét cho 3, vira chia hét cho 5.
4.5616n hon, s6 bé hon: xem L K L K o
xét cac trudng hop tur tréi 11. x chia hét cho 18 <> x vira chia hét cho 2, vira chia hét cho 9.
qua phai, tizc 1a xét giam dan 12. x chia hét cho 25 <> hai chir s6'tdn cung la 00;25;50;75.

10* (hang ngan, hang tram,

hang chuc, hang don vi).
5. Ddu hiéu chia hét (Iy | Vidu16: Chotap A= {0; 1,2;3;4; 5;6}. Tt tap A c6 thé lap duoc bao nhiéu s6 tw

thuy€t bén). nhién gom 5 chit sd va chia hét cho 5.

A. 660. B. 3773. C. 6779. D. 523.

Loi giai

A A

Goi sO can tim 1a abcde.

Do sO can tim chia hét cho 5nén e e {0;5}.
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STUDY TIP
Do bai toan chi hoi lap duoc
bao nhiéu sd tw nhién ma
khong yéu cau cac chit s6
khac nhau ttng d6i mét nén
chon b, ¢, d déu c6 7 cach
chon.

Véi e=0:

Chon a c6 6 cach chon.
Chon b ¢6 7 cach chon.
Chon ¢ ¢6 7 cach chon.
Chon d ¢6 7 cach chon.
Chon e ¢6 1 cach chon.

Véi e=5:

Chon a c6 5 cach chon.
Chon b ¢6 7 cach chon.
Chon ¢ ¢6 7 cach chon.
Chon d ¢6 7 cach chon
Chon e ¢6 1 cach chon.

= 6 6.7.7.7.1=2058 s0. = ¢6 5.7.7.7.1=1715s0.

Vay c6 tat ca 2058 +1715=3773 s0.

Pap an B.

Vi du 17: Ba ban An, Ngoc, Lan mdi ban viét ngau nhién 1én bang mot s6 tw
nhién thudc doan [1;201. S6 cach d€ bon s8 viét ra c6 tong chia hét cho 3 bang
A. 2304. B. 834. C. 1196. D. 2666.

STUDY TIP

1. Nhiéu déc gia sé chon A
hodc B vi giai bai toan khi
nghi rang ba ban phai viét
ba s6 khac nhau.

2. O trudng hop 4, ta nhan
thém véi 3! la cach sép cac
ban cho tiing bd s6. Vi du
v6i mot bd sd (a;b;c) thi ta

c6 3! cach sap.

Loi giai

Lay mot s tw nhién tir 1 dén 20 ta ¢ cac nhom s6 sau

Nhém 1: Chia hét cho 3 gom cac s6 thudc tap {3;6;9;12;15;18}.

Nhém 2: Chia cho 3 duw 1 gom cac s6 thudc tap {1;4;7;10;13;16;19}.

Nhém 3: Chia cho 3 dw 2 gom cac s6 thudc tap {2;5;8;11;14;17;20}.
Ba ban mdi ban viét ngau nhién 1én bang mét s& ti nhién thudc doan [1 ; 20] thoa
man ba s6 d6 c6 tong chia hét cho 3 thi c6 cac treong hop sau xay ra

Truwong hop 1: Ba s6 déu chia hét cho 3 thi ¢6 6° =216 cach.

Trwong hop 2: Ba s6 déu chia cho 3 dw 1 thi co 7° =343 céch.

Trwong hop 3: Ba s6 déu chia cho 3 du 2 ¢6 7° =343 cach.

Truong hop 4: M6t s6 chia hét cho 3, mot s6 chia cho 3 dw 1, mot s6 chia cho

3dw2thicod 6.7.7.3!=1764 cach.

Vay co tat ca 216+ 343+ 343 +1764 = 2666 cach.
Pap an D.

STUDY TIP

Vidu 18 1a mot dau hiéu ctia
hoan vi lap.

“$°pOoC THEM
Cho k phan ti khac nhau
a,,a,,...,a,. Mot cach sép xép
n phan t trong d6 gom n,
phan t& a,n, phan tk
a,,.,n, phan t& a4,
(n1 +1, ..+ 1, :n) theo
mot tht tw nao dé duoc goi
la hoan vi lap cap n va kiéu
(nl,nz,...,nk) ctia k phan tu.
S8 céc hoan vi lap dang nhu
trén la
n!

P”(l’ll,f’lz,...,nk) = ﬁ
nl..nz....nk.

Vidu18: Véicacchts6 0, 1, 2, 3, 4, 5 c6 thé lap dugc bao nhiéu sd gom 8 chit s6,
trong d6 chit s6 1 c6 mét 3 Tan, mdi chit s6 khéac cd mit ding mot [an?
A. 6720 sO B. 40320 s0 C. 5880 sO D. 840 s6

Loi giai
Gia st cac s tu nhién gom 8 chit s twong tng véi 8 6.

Do chit s0 1 ¢ mit 3 Ian nén ta sé coi nhw tim sO cac so thoa man dé bai dwoc tao
néntr8s60,1,1,1,2,3,4,5.
S6hoanvicua8s60,1,1,1,2, 3,4, 5 trong 8 6 trén la 8!

“ 14 ~ ~ v . A A ~ 14 ~ \ 8! A? 2 \ ~ ’
Mat khac chit s6 1 1ap lai 3 lan nén s6 cach xép la 3 ké ca truong hop s6 0 ding
dau.

7 \ A ’ A \ ~ ~ \ A ’ A \ 7!
Xét treong hop 0 thit nhat la chit s6 0, thi s cach xép la 3

N N LA A A o 87! o
Vay s0 céac sO tu nhién thoa man yéu cau bai toan la T 5880 so0.

Pap an C.

Vi du 19: Cho tap A ={1;2;3;4;5;6}. Tir tap A c6 thé 1ap duoc bao nhiéu s§

gom co sau chit s6 d6i mot khac nhau sao cho tong ctia ba chir s6 dau nho hon
tong ba chit s6 sau mot don vi?

A. 36. B. 27. C.18. D. 108.
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Loi giai

a,a.a,a.a

Goi s0 c6 sau chit s6 khac nhau d6i moétla n=a,a,a,a,a.a,.

Theo dé baita cd a, +a, +a, +1=a, +a, +a,
Ma a, +a,+a, +a, +a,+a, =21
=a, +a, +a, =10.
Ta c6 cac b s6 thdéa man cd tong bang 10 nhw sau (1; 3;6),(2;3;5),(1;4;5).
V6i moi bo 50 sé ¢ 3! cach sap x€p a,;a,;a, va cod 3! cach xép a,;a;;a,.
Vay c6 tat ca 3.31.3!=108 s6 thoa man yéu cau dé bai.
Pap an D.

Vidu20: Chotap A= {1; 2;3}. Tt tap A 6 thé lap duoc bao nhiéu sd ¢ 6 chi
s0 sao cho cac chit s6 giong nhau thi khong ding canh nhau?

A. 30. B. 90. C. 60. D. 96.

Loi giai
- Chon chit s6 hang tram nghin ¢6 3 cach.
- Mbi chir s& ti€p theo phai khac s6 lién trudc, do vay mdi chir s& ti€p theo c6 2
cach chon.
Vay c6 3.2° =96 s0.

STUDY TIP
Téng quat S8 nguyén
duong n=pp:..pp ( véi
Py Pqs- P, lak s6 nguyén to
phan biét) co
(a] +1)(u2 +1)...(zzk + 1) udc

nguyén duong.

Pap an D.
Vi du 21: C6 bao nhiéu wdc nguyén duong ctia tich 2000.2001?
A. 60. B. 120. C. 160. D. 12.
Loi giai

Ta ¢6 2000.2001 =2*3.5°23.29
Udc nguyén duong cua tich 2000.2001 c6 dang 2%.3%.5°.23'29" vdix, y, z, t, m la
cac s nguyén khong am théoa man 0<x<4;0<y,t,m<1,0<z<3.
Chon x ¢4 5 cach chon.
Chon y 6 2 cach chon.
Chon z ¢0 4 cach chon.
Chon t ¢ 2 cach chon.
Chon m ¢6 2 cach chon.
Theo quy tac nhan thi cé 5.2.4.2.2=160 wéc nguyén duong.
Pap an C.

Vi du 22: Xac dinh sd cap s6 nguyén duong (a,b) sao cho boi chung nho nhat
cuaavabla 2°.5.11%.

A. 2835. B. 448. C. 480. D. 2730.

STUDY TIP
Téng quat: Cho s& nguyén
duong n=ppr..p}( voi
Py PP, lak s6 nguyén to
phan biét).
Co
(24, +1)(2a, +1)...(2a, +1)
cdp s6 nguyén duong (u;b)
sao cho bdi chung nho nhat
cuaavablan.
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Loi giai
Do caa vab déu la wde cia 2°511° nén a=2"5'11° va b=2°5'11" vdi
z;¥;z;s;t;u 1a cac sO nguyén khong am.
Do 2°5711" 1a bdi chung nhé nhat ctia a va b nén max{x,s} =3;max{y,t} =7 va
max{z,u} =13.
Tir déy suy ra (x;5)€{(0;3),(1;3),(2:3),(3;3),(3:2),(3:1),(3;0)}
Suy ra c6 7 cach chon (x;s).

Twong tw c6 15 cach chon (y;t) va 27 cach chon (z;u).
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Theo quy tac nhan thi c¢6 7.15.27 =2835 cip sd nguyén duong (a; b) théa man
yéu cau dé bai.
Pap an A.

Vi du 23: C6 bao nhiéu s6 nguyén duwong nho hon 1000 thoa man s6 d6 cé chira
it nhat mot chir sO 1.

A.254 B. 252 C.272 D. 271

STUDY TIP

Ta thdy rd rang bai todn ¢6
nhiéu truong hop nén viée
giai theo quy tic cong phan
chia tling treong hop sé mat
nhiéu thoi gian. Chua k&
néu bai toan thay doi 1000
thanh 10000, 100000,... thi ta
khong thé€ lam duwoc theo
cach liét ké tryc tiép, ma
budc ta lam theo cach 2 nhuw
bén.

- D4u hiéu nhan biét lam bai
toan theo phan bu nay
thuong la bai toan xudt hién
cac cum tr dang luu y “cé it
nhat”, “cé téi da mdt”, “cd
mat”, “khong c6 mat”, “bit
dau boi”, ...

Loi giai

1. Giai bai toan theo quy tac cong (truc ti€p).

Goi S 1a tap hop tat ca cac s6 nguyén nho hon 1000 = |S| =999.

Goi S;5,;S, lan lwot 1a tap hop cac s6 tw nhién c6 1 chit 0, 2 chir s6, 3 chit s6.
= [5,|=9;|S,| =90;S,| = 900.

A; A A, Tan luot la tap hop cac s6 tu nhién ¢6 1 chit s6, 2 chit s6, 3 chit sO
thoéa man moi s& déu xuat hién it nhat mot chitsd1 = |A1| =1.
Ta c6 |4,|={1b,}u{at;a =0\ {11} (Do 11 xuat hién 2 lan khi a=1;b=1).
=|A,|=10+9-1=18.
Goi A 1a tap cdc s8 c6 ba chit s§ bat dau bang chir s 1 (b;c#1). Tuong ty ta
ki hi¢u cho A_;(a;c#La#0); A_;(a;b=1;a%0).
= A, ={111}UA_- UA_UA_UA_UA_UA_.
=|A,|=1+9.9+89+89+9+9+8=252.
Vay c6 1+18+252 =271 s6 thoa man yéu cau dé bai.
2. Gii bai toan déi (gian tiép).
Thay vi di 1ap cac s ¢ chira chit s6 1, ta sé di tim s6 cac s6 khong chira s6 1.
Ta sé lap cac s6 nguyén duong nho hon 1000 ma khong chira chir s6 1.
bat A= {0;2; 3;4;5;6;7;8;9}. Tt tap A ta sé 1ap cac s6 nguyén duwong
a. S0 ¢d 1 chit s6 o 8 s6 thdoa man.
b. S6 ¢6 2 chit sd.
Chon chit s6 hang chuc ¢6 8 cach.
Chon chit s6 hang don vi c6 9 cach.
= C6 8.9=72 s0 thoa man.
c. S6 ¢6 3 chir so.
Chon chit s6 hang trdm c6 8 cach.
Chon chit s6 hang chuc c6 9 cach.
Chon chit s6 hang don vi c6 9 cach.
= Cb 8.9.9 =648 so.
Vay s6 cac sO nguyén duong nho hon 1000 ma chtta it nhat 1 chir sd 1 la
999 —8—72—648 =271 s0 thdoa man yéu cau dé bai.
Pap an D.

Vi du 24: Cho tép hop A={1,2,3,..,n} trong d6 n la s§ nguyén duong 1én hon

1. Héi ¢6 bao nhiéu cap sap thi tu (x;y) théa man {x,‘y < A?
xzy
N O S il e LA G U
2 2 2
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STUDY TIP
bém s8 bd nghiém nguyén
duong, s6 bd nghiém tu
nhién ctia phuong trinh bac
nhat nhiéu &n
X X, + et X, =1
1.Véi 1<n<mm,neN
Ta viét m=1+1+..+1 thi
c6 C!\ bd nghiém nguyén
duong (x];xz;...;xn). Mdibd
nghiém twong tng véi mot
cach chon n—-1 dau “+’
trong m—1 dau “+".
2. Néu xét nghiém la s8 tw
nhién thi ta dat ¢, =x, +1 thi
lai dwa vé dém s6 b nghiém
nguyén duwong cta t.
Phuong trinh ¢6 s6 bd
nghiém trong tap hop s6 tw
nhién la C::H'
3. Néu co diéu kién x >a thi
ta dit X=x—-adé€ dua vé
cac treong hop trén.

Loi giai
Véi x=1 thicé n cach chony.
Vi x=2 thicd n—1 cach chon y.
Voi x =3 thicd n—2 cach chon y.
V6i x =n thicd 1 cach chon y.
n(n + 1)

Vaycotatca 1+2+3+...+n=

cdp s6 thda man yéu cau dé bai.

Dap an A.

Vi du 25: Phuong trinh x +y +2z =1000c6 4t ca bao nhiéu bd nghiém (x; y;z)

nguyén duong?

A. 165170996. B.165668499. C. 497503. D. 498501.

Loi giai
Liét ké 1000 s6 1 lién ti€p thi c6 999 ddu cong nhu sau:1000=1+1+1+...+1.

1000s01
Khi bo bat ki 2 ddu cdng, ta sé dwoc b ba s (x; v; z) la nghiém cta phuwong
trinh x+y+2z=1000.
Chang han ta bo di ddu cong thit hai va ddu cong thit sau thi ta sé dwoc bd

nghiém x=Ly=1+1+1+1+Lz=1+1+1+..+1=(x1;z)=(1;5904).

904501
Vay s8 bd nghiém ctia phuong trinh x+y+2z=1000 la C., =498501.
bap an D.

Vi du 26: Pheong trinh x + v + z + t = 400 c6 bao nhiéu b nghiém(x; v z;t) tenhién?
A. 10908404. B. 10827401. C. 10507399. D. 10586800.

Loi giai
biat X=x+1,Y=y+1,Z=z+1T=t+1 thi X;Y;ZT la cac s6 nguyén duong.
Phuong trinh x+y+z+t=400 = X+Y +Z+T =404.
Quay tro vé bai toan 6 vi du 23.

3
403

Vay cé tat ca C,,, =10827401 bo nghiém thoa man yéu cau dé bai.

Pap an B.

STUDY TIP
Téng quat: Vi n chit sd
a,b,c,..,l phan biét
(a,b,c,...,I 1a cdc chir s6 tir 1
dén 9 khac nhau) tao ra cac s6
¢6 k chit s6 khac nhau thi tong
cac hoan vi la

(n=1)l.(a+b+c+...+1).

Vi du 27: Tk sdu cht s6 2;4;5;7;8;9 1ap duoc cac s6 tu nhién ¢6 5 chit s6 khac
nhau. Tinh tong tat ca cac s6 do.
A.21000. B. 233331000.

C. 46666200. D.1944425.

10* -1
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Loi giai
- Néu hang don vi ctia 8 tao thanh 1 2 thi cd A} s6.
- Tuong tu véi chit s& hang don vi lan luot la 4;5;7;8;9 thi cling [an lugt c6 A; s6.
Do vay tong c4c chit s§ hang don vila (2+4+5+7 +8+9).A! =4200.
Twong ty cac chir sd hang chuc, hang tram, hang nghin va hang van nghin ta c6
tong tat ca cac so la (1 +10+100 +1000 + 10000).4200 =11111.4200 = 46666200.

Pap an C.
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C. Bai tap ren luyén ki nang
Xem dap an chi tiét tai trang 157

Cau 1: Trong mot 16p ¢6 17 ban nam va 11 ban nit.
a) Hoi c6 bao nhiéu cach chon ra hai ban, trong d6 cé
mot ban nam va mot ban nir?
b) Héi c6 bao nhiéu cach chon mét ban lam 16p trudng?
A. a. 187 cach va b. 28 cach.
B. a. 28 cach va b. 187 cach.
C.a. 17 cach va b. 11 cach.
D. a. 11 cach va b. 17 cach.
Céu 2: C4c thanh phéd A, B, C, D dugc ndi véi nhau boi
cac con duong nhu hinh dwdi. Hoi c6 bao nhiéu cach

di tr A dén D r6i quay lai B.

OO Oan®

A. 576. B. 24. C. 144. D. 432.
Cau 3: Mot 16p hoc ¢6 25 hoc sinh kha mén Toan, 24
hoc sinh kha mén Ngit Van, 10 hoc sinh kha ca mon
Toan va mén Ngir Van va 3 hoc sinh khong kha ca Toan
va Ngit Van. Héi 16p hoc d6 cé bao nhiéu hoc sinh?

A. 39. B. 42. C.62. D. 52.
Céu 4: Trong ki thi tuyén nhan vién chuyén mén cho
cong ty c6 phan Gido duc truc tuyén VEDU, ¢ khéi A
6 51 thi sinh dat diém gioi mon Toan, 73 thi sinh dat
diém gioi mon Vat li, 64 thi sinh dat diém gioi mon Hoa
hoc, 32 thi sinh dat diém gioi ca hai mén Toan va Vat
ly, 45 thi sinh dat diém gidi ca hai mon Vat 1i va Hoa
hoc, 21 thi sinh dat diém gioi ca mén Toan va mon Hoa
hoc va 10 thi sinh dat diém gioi ca ba mén Toan, Vatli,
Hoéa hoc. C6 767 thi sinh ma ca ba mon déu khong cd
diém gioi. Hoi ¢6 bao nhiéu thi sinh tham du tuyén
nhan vién chuyén moén cho cong ty?

A. 867 B.776 C. 264 D. 767
Cau 5: Nguoi ta phong van 100 nguoi vé ba bo phim A,
B, C dang chiéu thi thu duoc két qua nhu sau
B0 phim A: c6 28 nguroi da xem.
B0 phim B: c6 26 ngwoi da xem.
Bo phim C: ¢6 14 nguoi da xem.
Co6 8 nguoi da xem hai bo phim A va B.
C6 4 nguoi da xem hai bo phim B va C.
Co 3 ngreoi da xem hai bo phim A va C.
C6 2 nguoi da xem ca ba b phim A; Bva C.
S& nguoi khong xem bét ¢ phim nao trong ca ba bd
phim A, B, C.

A.55 B. 45 C.32 D.51

Cau 6: Mot doi van nghé chudn bi dwgc 2 vo kich, 3
diéu mua va 6 bai hat. Tai hoi dién, mdi doi chi dwoc
trinh dién mét vo kich, 1 diéu mua va 1 bai hat. Hoi doi
van nghé trén c6 bao nhiéu cach chon chuwong trinh
dién, biét chat luwong cac vo kich, diéu mua, bai hat la
nhw nhau?

A. 11 B. 36. C.25. D. 18.
Cau 7: C6 bao nhiéu cach sép xép 8 vién bi do khac
nhau va 8 vién bi den khac nhau x&p thanh mét day sao
cho hai vién bi cing mau khong dwgc & canh nhau.

A. 3251404800. B. 1625702400.

C.72. D. 36.
Cau 8: Sép x€p 5 hoc sinh hoc 16p A va 5 hoc sinh hoc
16p B vao hai day ghé d6i dién nhau, mdi day 5 ghé sao
cho 2 hoc sinh ng6i d6i dién nhau thi khéac 16p. Khi d6
s cach xép la

A. 460000. B. 460500. C.460800. D. 460900.
Cau 9: C6 20 cap vo chong tham du chuong trinh
Gameshow truyén hinh thyc t€. C6 bao nhiéu cach
chon ra 2 cdp d6i sao cho 2 cap d¢6 la hai déi vo chong?

A. 380 B.116280 C.90 D. 5040
Cau 10: Cho tap A= {2;5}. Hoi ¢6 thé lap duoc bao

nhiéu s6 c6 10 chi s& sao cho khéng c6 chir s6 2 nao
dtng canh nhau?

A.144s6 B.143s6  C.1024s6 D.512sd.
Cau 11: Cé 6 hoc sinh va 3 thay gido A, B, C. Hoi c6 bao
nhiéu cach x&p chd cho 9 ngudi d6 ngdi trén mot hang
ngang c6 9 ghé sao cho mdi thay gido ngdi gitta 2 hoc
sinh?

A. 43200 B.720 C.60 D. 4320
Céu 12: Trong mot t0 hoc sinh c6 5 em gai va 10 em trai.
Thuy la mot trong 5 em gai va Thién la mot trong 10
em trai d6. Thay chia nhiém chon mot nhém 5 ban tham
gia budi van nghé téi. Hoi thay chu nhiém c6 bao nhiéu
cach chon ma trong dé cé it nhat moét trong hai em
Thtuty hoac Thién khéng dwoc chon.

A. 286 B. 3003 C.2717 D. 1287
Cau 13: M6t nhém hoc sinh ¢4 7 em nam va 3 em nir.
Hoi c6 bao nhiéu cach xép 10 em nay trén mot hang
ngang sao cho gitta hai em nit bat ki déu khong c6 mot
em nam nao?

A. 241920 B. 30240 C. 5040 D. 840
Cau 14: Trcacchirsd 1,2, 3,4, 5,6,7,8,9 c6 thé 1ap duoc
bao nhiéu sd tu nhién c6 6 chit s6 khac nhau va tong
cac chit s& hang chuc, hang trim, hang nghin béng 8.

A.720s6. B.504s6. C.936s0. D. 1440 so.
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Cau 15: Cho da giac déu AA,..A, noi tiép trong
duong tron tam O. Biét rang s§ tam giac c6 dinh 1a 3
trong 2n di€ém A; A,;..; A, gdp 20 Ian so véi s6 hinh
chi*nhat c6 dinhla4 trong 2n diém A; A,;..; A,,. Vay
gid tri cian la

A.n=10 B.n=12 C.n=8 D.n=14
Cau 16: Gia st ta dung 5 mau d€ t6 mau cho 3 nudc
khac nhau trén ban d6 va khong c6 mau nao dugce dung
hai lan. S6 cac cach d€ chon nhitng mau can dung la:

A. ;—: B. 5x3. C. ;—;' D. 5°
Cau 17: Ong ba An cling 6 dita con dang 1én méy bay
theo mot hang doc. C6 bao nhiéu cach xép hang khac
nhau néu 6ng An va ba An ding ¢ dau hodc cudi hang?

A.720. B. 1440. C.20160.  D. 40320.
Cau 18: C6 30 cau hoi khac nhau gom 5 cau kho, 10 cau
trung binh va 15 cau dé. Tir 30 cau d6 c6 thé lap bao
nhiéu dé kiém tra, mdi dé gom 5 cau khac nhau, sao
cho mbdi dé phai c6 3 loai (kho, trung binh, dé) va s6 cau
dé khong it hon 2?

A. 142506 B. 56875 C. 10500 D. 22750
Cau 19: Gia st rf“ang, trong Dai hoi thé duc thé thao tinh
Gia Lai nam 2018 c6 16 doi béng dang ky tham gia
giai, dwoc chia thanh 4 bang A,B,C,D, mdi bang
gom 4 do6i. Cach thirc thi dau nhu sau:
Vong 1: Cac ddi trong mdi bang thi dau vong tron mot
lwot, tinh diém va chon ra doi nhat ciia mdi bang.
Vong 2 (ban két): Doi nhat bang A gédp doi nhat bang
C; Boi nhatbang B gap doi nhat bang D .
Vong 3 (chung két): Tranh giai ba: Hai d6i thua trong
ban két; tranh giai nhat: Hai d6i thang trong ban két.
Biét rang tat ca cac tran d&u déu dién ra trén san van
dong Pleiku vao cac ngay lién tiép, mdi ngay 4 tran.
Hoi Ban t6 chtic can muon san van dong trong bao
nhiéu ngay?

A.5. B. 6. C.7. D.8
Cau 20: Mot bo ghép hinh gom cac miéng gb. Mai
miéng gd dugc déc trung boi 4 tiéu chuan: chat lidy,
mau sdc, hinh dang va kich c&. Biét rféng c6 hai chat liéu
(g6, nhua); c6 4 mau (xanh, do, lam, vang); c6 4 hinh
dang (hinh tron, vuéng, tam giac, luc giac) va 3 kich c&
(nhd, vira, 16n). Xét miéng gb “nhua, do, hinh tron,
vira”. Hoi ¢6 bao nhiéu miéng gd khac miéng gd trén 6
dung hai tiéu chuan?

A.29 B. 39 C.48 D. 56
Cau 21: C6 5 bi d6 va 5 bi trang c6 kich thudc d6i mot
khac nhau. Hoi ¢6 bao nhiéu cach xép cac bi nay thanh
1 hang dai sao cho hai bi cing mau khéng duoc nam

ké nhau?
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A.28800 B.86400  C.43200  D.720
Cau22:Cho X ={0,1,2,3,4,5,6,7} c6 thélap bao nhiéu

s ty nhién gom 5 chit s6 khac nhau d6i mot tir X sao
cho mot trong 3 chit s6 dau tién phai c6 mat chir s6 1.

A.2280 B. 840 C. 1440 D. 2520
Cau 23: Mot hop bi ¢6 5 vién bi do, 3 vién bi vang va 4
vién bi xanh. C6 bao nhiéu cach d€ 14y 4 vién bi tir hop
sao cho trong 4 vién bi 18y duoc s6 bi do 16n hon sd bi
vang?

A. 125 B. 275 C. 150 D. 270
Cau 24: Cho hai duong thang song song d,;d,. Trén
duong thang d, 18y 10 di€ém phan biét, trén d, 14y 15
diém phan biét. Hoi ¢ bao nhiéu tam gidc tao thanh
ma ba dinh cta né duoc chon tir 25 diém vira ndi &
trén?

A. CCj, B. C},C2,

10 15
C. CuCis +CyCs D. CCCiCiy
Cau 25: Tix céc chit s6 cta tp A ={1;2;3;4;5;6;7} lap
duoc bao nhiéu s6 ty nhién gom 7 chit s6 trong d6 chi
0 2 xuat hién dung ba lan, cac chit s& con lai d6i mot
khac nhau.

A.31203 B. 12600 C. 181440 D. 36
Cau 26: Trong mit phang cho 2010 diém phén biét sao
cho ba diém bat ki khong thang hang. Hoi ¢ bao nhiéu
vecto ma c6 diém dau va diém cudi thudc 2010 diém da
cho.

A. 4040100 vecto B. 4038090 vecto

C. 2021055 vecto D.2019045 vecto
Cau 27: Cho hai duong thang d, va d, song song véi
nhau. Trén d, c6 10 diém phan biét, trén d, c6 n diém
phan biét (n > 2). Biét rang c6 2800 tam giac c6 dinh la
cac diém ndi trén. Vay n c6 gid tri la

A.20 B.21 C.30 D. 32
Cau 28*: Trong m4t phang cho 1 diém, trong d6 khong
c6 3 diém nao thang hang va trong tat ca cac duong
thdng ndi hai diém bat ki khong c6 hai duong thing
nao song song, tring nhau hoéc vudng goc. Qua mdi
diém vé cac duong thang vudng géc véi cac duong
théng duoc xac dinh boi 2 trong 7 -1 diém con lai. S&
giao diém ctia cac duwong thang vuong goc giao nhau
nhiéu nhét la bao nhiéu?

A2C o -[n(c, -1)+5 ]

2

=2 n(C2, ~1)+5C] |

) ~2[nC2, -1+5C; ]
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D. Cyuny —|1(C2y =) +5C] |
2

Cau 29: Mot bita tiéc ban tron ctia cac cau lac bo trong
treong Pai hoc Sw Pham Ha Noi trong d6 ¢é 3 thanh
vién tir cau lac b0 Mau Su Pham, 5 thanh vién tir cau
lac by Truyeén thong va 7 thanh vién tir cau lac bo Ky
nang. Hoi cé bao nhiéu cach x&p chd ngdi cho cac thanh
vién sao cho nhitng nguodi cing cau lac bd thi ng6i canh
nhau.

A. 7257600. B. 7293732.

B. 3174012. D. 1418746.
Cau 30: C6 7 bong hong do, 8 bong hong vang va 10
bong hong trang, cac bong hong khac nhau timg doi
mot. Hoi ¢ bao nhiéu cach 1ay 3 bong hong c¢6 du ba
mau.

A. 560. B. 310. C.314. D. 319.
Cau 31: Xép 6 nguoi (trong d6 c6 1 cdp vo chong) ngdi
quanh ban tron cé 6 cai ghé khong ghi sd sao cho cdp
vo chong ngo6i canh nhau. S6 cach xép la:

A. 240. B. 48. C. 120. D. 24.
Cau 32: Mot day ghé dai ¢6 10 ghé. Xép mot cip vo
ch6ng ngdi vao 2 trong 10 ghé sao cho nguodi vo ngdi
bén phai nguoi chong (khong bat budc ngdi gan nhau).
S6 cach xép la:

A. 45. B. 50. C. 55. D. 90.
Cau 33: Mot doan tau c6 bon toa dd ¢ san ga. C6 bon
hanh khach budc 1én tau. SO truong hop c6 thé xay ra
vé cach chon toa ctia bon khach 1a

A.24. B. 256. C.232. D. 1
Cau 34: Trong mot tui dung 10 vién bi d6, 20 vién bi
xanh va 15 vién bi vang. Cac vién bi c¢6 cung kich c&.
SS cach 14y ra 5 vién bi va sap xép chiing vao 5 6 sao

cho 5 6 bi d6 cé it nhAt mot vién bi do.

A. 146611080. B. 38955840.

C. 897127. D. 107655240.
Cau 35: M6t bo bai ¢ 52 14, ¢d 4 loai: co, rd, chudn, bich
mdi loai ¢6 13 14. Mudn 13y ra 8 14 bai phai ¢6 ding 114

co, dang 3 14 rd va khong qua 2 14 bich. Héi ¢6 mdy

cach chon?
A. 39102206. B. 22620312.
C. 36443836. D. 16481894.

Cau 36: C6 bao nhiéu s6 tie nhién c6 5 chit s6 trong do
cac chit s6 cach déu chir s6 ding gitra thi gidng nhau.
A. 900. B. 9000. C. 90000. D. 27216.
Cau 37: Mot 16p ¢6 n hoc sinh (7> 3).Thay chu nhiém
can chon ra mot nhom va can ctr ra mot hoc sinh lam
nhém treong. S8 hoc sinh trong mdi nhém phai 16n

hon 1 va nhé hon n. Goi T la s6 cach chon, lic nay

A. ngkcj. B. T=n(2""-1).

C.T=n2"". D. T=)kC;.

k=1

Cau 38: Trong mot can phong c6 36 ngwoi trong dé co
25 nguoi ho Nguyén, 11 nguoi ho Tran. Trong s6
nhitng ngudi ho Nguyén c6 8 cip la anh em rudt (anh
trai va em gai), 9 nguoi con lai (g6m 4 nam va 5 ni)
khéng c6 quan hé ho hang véi nhau. Trong 11 ngwoi
ho Tran, c6 3 cdp la anh em rudt (anh trai va em gai), 5
nguoi con lai (gém 2 nam va 3 nit) khong c¢6 quan hé
ho hang vdéi nhau. Chon ngéu nhién 2 ngwoi.
a) Hoi c6 bao nhiéu cach chon hai nguoi cing ho va
khac gioi tinh?

A.156.  B.30. C. 186. D. 126.
b) C6 bao nhiéu cach chon hai nguoi sao cho khéng co
cdp anh em ru¢t nao?

A.619.  B.630. C.11. D. 25.
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BAI KIEM TRA CHU DE I

Xem dap an chi tiét tai trang 168

Cau 1: Cb bao nhiéu cach chon hai hoc sinh tir mot
nhom gom 38 hoc sinh?

A. Al B. Ci,. C. 2% D. 38
Cau 2: Tt mot hop chita 7 qua cau mau do6 va 5 qua cau
mau xanh, 18y ngau nhién dong thoi 3 qua cau. Xac suat
d€ 14y duoc ba qua cau mau xanh bang

A2 B2 o= bl

12 7 22 44

Cau 3: Hé s6 cua x° trong khai trién biéu thtic
x(3x-1)" +(2x~1)’ béng

A. 577. B. 3007. C. -3007. D. -577.
Cau 4: Baban A, B, C mdi ban viét ngau nhién 1én bang

mot s6 ti nhién thudc doan [1;19]. Xéac suit d€ ba s6

viét ra c6 tong chia hét cho 3 bang
INECCRE SO R4
323 6859 6859 6859
Céu 5: Sép xép ba quyén sach Toan khac nhau va ba
quyén sach Vat Ly khac nhau 1én mot ké dai. Tinh xac
suét dé€ hai quyén sach cting mdt mén nam canh nhau.
A. 1 B. i C. i D. %
5 10 20 5
Céau 6: Cho tam gidc ABC. Xét tap hop duong thang
gom 4 duong thang song song véi AB, 5 dwong thang
song song v6i BC va 6 duong thiang song song véi CA.
Hoi cac duong thang nay tao dwoc bao nhiéu hinh
thang khong la hinh binh hanh.
A. 720. B. 540. C. 900. D. 960.
Cau 7: Cho da gidc I6i n dinh (n>4). C6 bao nhiéu

duwong chéo tao thanh?

A. @ B. n(n2_3).
C. n(n-3). D. n(n-2).

Cau8: Chotap A= {1; 2;3;4;5;6; 7;8}. Cé bao nhiéu s0
te nhién chn gom 5 chir s§ khac nhau 1dy tir A va
khong bat dau boi 125?

A. 3348. B. 3360. C.12. D. 840.
Cau 9: C6 bao nhiéu s6 ty nhién gom c6 4 chit sd sao
cho khong c6 chi s6 nao 1ap lai ding 3 lan?

A. 8695. B. 8685. C. 8650. D.8676.
Cau 10: Trong mdt tro choi dién tw, xac suat dé€ game
tht thang trong mot tran 1a 0,4 (khdng c6 hoa). Hoi
phai choi t&i thiéu bao nhiéu tran dé xac suat thang it
nhat mot tran trong loat choi d6 16n hon 0,95?

A. 6. B. 5. C.9. D. 4.
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Cau 11: Tinh téng S=3".C), -3°.C}, +3"“.C. —...+C};.

A. 3%. B. 2" C.3°-1. D.3"°+1.
Cau 12: Tinh téng
S=1C,, +2.Cs  +3.Co . +..+2018.Co%

2018 2018 2018 2018 *

B. §=2%"%,
D. §=2017.2*".

A. §=2018.2"",

C. §=2018.2%".
Cau 13: Tim hé s8 cua s6 hang chiza x” trong khai trién
nhi thire (1-2x)".

A. -15360. B. 15360. C. —15363. D. 15363.
Céu 14: Gieo mdt con stic sic can d6i va dong chat. Gia
str con stic sic xuat hién mit b chdm. Tinh x4c sudt sao
cho phuwong trinh x> —bx+b-1=0 (x la an s6) c6
nghiém 16n hon 3.

1

A. —. B. § C. D.
3 6

WIN
N | =

CAau 15: X4c dinh n biét ré”mg hé s6 cua x" trong khai
2
trién (1+x+2x2 +...+nx”) bang 6n

A. n=>5. B. n=6. C. n=8. D. n=13.
Cau 16: SO tap con cua mét tap hop gom 2018 phan ti
la

A.2018. B. 2.2018. C.2*"-1. D.2*"

Cau 17: C6 16 d6i bong tham gia thi ddu. Hoi can phai
td chitc bao nhiéu tran dau sao cho hai doi bat ki déu
gdp nhau dung moét lan?

A. 8. B. 16. C. 120. D. 240.

Cau 18: Mot da giac déu c6 54 duong chéo. Tinh s6 hinh
cht nhat c6 4 dinh la 4 dinh cua da giac déu do.

A.702. B. 351. C. 30. D. 15.

Cau 19: Tte cac chitsd 1, 2, 3, 4, 5, 6, lap cac sO tu nhién
gom 6 chir s6 d6i mot khac nhau. Hoéi trong s6 dé ¢
bao nhiéu sd nho hon 4320007

A. 414. B. 360. C. 408. D. 420.

Cau 20: C6 8 nguoi ngdi xung quanh mot chiéc ban
tron. Mbi ngudi cam mot dong xu can déi, dong chat.
Ca 8 nguoi dong thoi tung dong xu. Ai tung dwgc mat
ngutra thi phai ding day, ai tung duoc mat sap thi ngoi
yén tai chd. Tinh x4c suat sao cho khong c6 hai nguoi
nao ngo6i canh nhau phai ding day?
47 67 55 23
" 256" B'ﬁ' C.E. D.E.

Cau 21: Tim s6 hang chinh gitra trong khai trién cua
(5x+2y)".

A. 6x’y*.  B. 600x°y*. C.24x°y*. D. 60x’y’.
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Cau 22: Tim hé s6 ctia x” trong khai trién (3—2x)15

A. C7.3%, B. -CL.372".
C. -C7.3'2. D. 372",
Cau 23: Tinh tong S=C;, +2.C;, +2°.Co +...+2"°.C0
A.S$=2" B.S=4" C.$=3" D.Ss=3"
Cau 24: Cho téng
M = 3 4 Cly 3724 2 370022 4+ C5220

2018 2018 2018 2018
Khi viét M dudi dang mot s6 trong hé thap phan thi s6
nay c6 bao nhiéu chit s6?

A. 1410. B. 1412. C. 1413. D. 1411.
Cau 25: Trong mot hinh t¢ dién ta t6 mau cac dinh,
trung diém cac canh, trong tdm cac mit va trong tam
tit dién. Chon ngau nhién 4 diém trong s8 cac diém da
td mau. Tinh x4c suat dé€ 4 diém duwoc chon 1a 4 dinh
ctia mot hinh t¢ dién

N RS )

273 1365 273 195

Cau 26: Lép 12B 6 25 hoc sinh duwoc chia thanh hai
nhém I va IT sao cho mdi nhém déu cé hoc sinh nam va
nit, nhdm I gébm 9 hoc sinh nam. Chon ra ng?lu nhién
mdi nhém 1 hoc sinh, xac suat d€ chon ra duoc 2 hoc
sinh nam béng 0,54. Xac suat dé chon ra duoc hai hoc
sinh nit bé“mg

A.0,42. B. 0,04. C.0,23. D. 0,46.
Cau 27: Mot hop chita hai vién bi d6, 2 vién bi xanh va
2 vién bi vang. Ban Ha 1y ngau nhién tir hop ra 2 vién
bi. Sau d6 ban Lam 14y ngau nhién tir hop ra 2 vién bi
nita. 2 vién bi con lai trong hop dugc ban Anh 13y ra
nét. Tinh xac sudt d€ 2 vién bi ban Anh 1dy ra c6 cung
mau.
B. 1. cl D. 1.

3 6 5
Cau 28: Mot may tinh cam tay bi hong khong hién thi

duoc chir s6 1. Chfmg han néu ta bAm s6 3131 thi chi ¢

A.

N |~

s0 33 dwoc hién thi trén man hinh (hai chir s6 3 viét lién
nhau, khong c6 khoang trang o gitta). Ban Ha da bam
mot s6 ¢d 6 chit s6 nhung chi c6 s6 2007 xuat hién trén
man hinh. Tim s0 c4c s6 ma ban Ha c6 thé da nhap vao
may tinh.

A. 10. B. 15. C. 20. D. 25.
Cau 29: Cho khai trién

n
2x 2 n
1-— | =a, +ax+ax +..+ax".
3 0 1 2 n

> e A A2 n-2 _
Tim max{ao, a;a,;..; an} biet A° , +C'* =188.

6 8
2 2
w2 wafl).

7 7
2 2
C. c;.(—gj . D. c;;.(gj .

Cau 30: Lap tat ca cac sO tw nhién gom 4 chit s6 d6i mot
khac nhau. Chon ngau nhién 1 s8 trong cac s3 lap duoc.
Tinh x4c suat &€ chon dwoc s6 chia hét cho 25
moop o n o

432 234 324 342

CAu 31: Méi luot, ta gieo mot con xtc sdc (loai 6 mat,

A

can doi) va mot dong xu (can doi). Tinh xac sudt dé
trong 3 luot gieo nhu vay, ¢ it nhat mot lugt gieo duoc
két qua con xuc sdc xuat hién mat 1 chdm, dong thoi
dong xu xudt hién mat sap.
397 1385 1331 1603
* 1728 B. T8 C. 758" D. 758"
Cau 32: Tai siéu thi Big C dang c6 chuong trinh giai
thuwong 14 phiéu may man cho 4 khach hang mua véi
don gié trén 10 triéu dong. Trén mdi phidu cé mot mau
riéng biét la do, vang va xanh. Vao thoi diém cudi ngay
tong két, co tat ca la 10 nguoi phiéu do, 8 nguoi phiéu
vang va 6 nguoi phiéu xanh. Trudng phong chi nhanh
sé tién hanh chon ngau nhién nhitng nguodi duwoc
thudng. Xac sudt nhitng nguoi dugc giai ¢ du ca ba
loai 14 phiéu la:
120 143 163 191
‘303 B. 57 C. >51 D. 325
Cau 33: Tinh tong
(-1)" nC:
1) (n+2)

—Cc! 2c? 3C’
= =+ _—+
23 34 45

n —2n

A ) b n)(nr2)

-n 2n
C. ——— D. ————=
(n+1)(n+2) (n+1)(n+2)

Cau 34: Tim hé s8 ctia x° trong khai trién biéu thtrc
P=x(1-2x)" +2*(1+3x)". Biét ring A2 -C!; =5

A. 3240 B. 3320 C. 3210 D. 3340
Cau 35: Cho phuong trinh: 2P, +6A> —P,A> =12.. Biét
phuong trinh trén c6 2 nghiém la 4, b. Gia tri cua
S=ab(a+b) la

A. 30 B. 84 C.20 D. 162
Cau 36: Cho tap X=1{0;1;2; 3; 4; 5; 6; 7}. C6 thé lap duoc
bao nhiéu s6 n gom 5 chit s6 khac nhau do6i mot 13y ti
X, biét trong 3 chit s6 dau tién phai ¢ mat chit s6 1.

A. 3000 B. 2280 C. 2000 D. 1750
Cau 37: Trong cum thi dé€ xét cong nhan tot nghiép
THPT thi sinh phai thi 4 mon trong d6 c6 3 mon bat
budc la Toan, Van, Ngoai ngit va 1 mon do thi sinh ty

chon trong s6 cdc mon: Vat li, Hoéa hoc, Sinh hoc, Lich
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st va Dia li. Treong X c6 40 hoc sinh dang ki du thi,
trong d6 10 hoc sinh chon mén Vat 1i va 20 hoc sinh
chon moén Hoéa hoc. Lay nggu nhién 3 hoc sinh bat ky
cua truong X. Tinh xac sudt d€ trong 3 hoc sinh d6 luén
¢6 hoc sinh chon moén Vat li va hoc sinh chon moén Hoéa
hoc?
12 120 134 11
ETr B. 07 C. CYT] D. EYT]

Cau 38: Tim hé s6 cua x° trong khai trién

1
(xz +x+ Zj(1+ Zx)18

B. 4031040
D. 503880

A. 125970
C. 8062080
Cau 39: Tinh gia tri ctia
H=C),-2C,, +2°C2 —..-2"°C},.
A. H=729.
C. H=-729.

Cau 40: Dé cuong 6n tap chuwong I mon lich st 16p 12

B. H=1.
D. H=-1.

c6 30 cau. Trong d@é thi chon ngau nhién 10 cau trong
30 cAu dd. Mot hoc sinh chi ndm dwoc 25 cau trong
dé cuong d6. Xac suat dé trong dé thi cd it nhdt 9 cau
hoi ndm trong 25 cau ma hoc sinh da ndm duoc la.
(Két qua lam tron dén hang phan nghin).

A. P=0,449 B. P=0,448

C. P=0,34 D. P=0,339
Cau 41: Hoc sinh A thiét ké bang diéu khién dién t¢ mdo
ctra phong hoc ctia 1ép minh. Bang gom 10 ntit, mdi nat
duoc ghi mot s6 tir 0 dén 9 va khong ¢6 hai nat nao
duoc ghi cung mot s6. D€ mo clra can nhan 3 nut lién
tié€p khac nhau sao cho 3 s6 trén 3 nut theo th twe da
nhdn tao thanh mot day s6 ting va c6 tong bang 10.
Hoc sinh B chi nhé duoc chi tiét 3 nat tao thanh day s6
tang. Tinh xac suat d€ B mo dwgc ctra phong hoc dé
biét rang d€ néu ban sai 3 lan lién tiép ctia sé tw dong
khoa lai.

631 189 1 1
" 3375 B. 1008 C. s D. 5

Cau 42: Cho da gidc déu 100 dinh noi tiép mot duong
tron. S6 tam giac tu duoc tao thanh tir 3 trong 100
dinh cta da giac la

A. 44100 B. 78400 C. 117600 D. 58800
Cau 43: Cho mot da giac (H ) c6 60 dinh noi tiép mot
dudng tron (0) . Nguoi ta 1ap mot tir gide tity y c6 bon

dinh 1a cic dinh cta (H ) . Xac sudt d¢€ lap dwgc mot ti
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gidc c6 bon canh déu 1a dudng chéo cua (H) gan voi
s0 nao nhat trong cac s6 sau?

A. 85,40% . B. 13,45% C. 40,35% D. 80,70% .
Cau 44: Goi S 1a tap hop tat ca cac s6 tw nhién c6 bon
chr s6 phéan biét duoc 1ap tir cac chir s6 0;1;2;3;4;5;6.
Lay ngau nhién mot s§ thudce S. Tinh x4c sudt dé 14y
duoc s8 chén va trong mdi s6 d6 cd tong hai chit s6
hang chuc va hang tram bang 5.

A.i. B.E. C.i. D.ﬁ.

10 70 45 105

Cau 45: Trong mot giai co vua gom nam va nit van
dong vién. Mbi van dong vién phai choi hai van véi
mdi van dong vién con lai. Cho biét ¢6 hai van dong
vién nit va s6 van cac van dong vién nam choi véi nhau
hon s6 van ho choi véi hai van dong vién nirla 84 . Hoi
sO van tat ca cac van dong vién da choi.

A. 168 B. 156 C. 132 D. 182
Cau 46: Mot hop dung 9 tam thé duoc danh s6 tir 1 dén
9. Hoi phai rat it nhat bao nhiéu thé dé xac suat “cd it
nhdt mot thé ghi s6 chia hét cho 4” phai 16n hon g

A. 7. B. 6. C. 5. D. 4.
Cau 47: Cho P(x):(1+3x—2x2)20.Khai trién P(x)
thanh da thirc ta dugc P(x)=a, +a,x+a,x* +...+a,x*.
Tinh S=a, +2a, +...+40a,,.

A. §=52% B. §=-5.2%.
C. §=527 D. §=-52".
Cau 48: Tinh tong S=2.1.C2 +3.2.C] +...+(n-1)nC].
A.S=n(n+1).2"2 B. S=n(n-1)2"2
C. S=n(n-1).2"" D. S=n(n+1).2"".

Cau 49: Tong:

5= ﬁ (2'3C§017 + 3'32 C§017 + 4'33 C;017
+ot k3TICE L 4+ 2017.320.C20 )
béng

A 42016 _1‘ B 32016 _1' C 32016' D 42016'
Cau 50: Tung mét dong xu khong dong chat 2020 Tan.
Biét réng xac sudt xuat hién mat sip 1a 0,6. TInh xac

suat d€ xuat hién mat sap dung 1010 lan.

A. B. (0,24)"".

C. D. C1%°.(0,24)"".

2020 °

WIN N =
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HUGNG DAN GIAI CHI TIET CHU BE 2

I. HOAN Ul - CHiNH HOP - T0 HOP

Cau 1: Pap an A.

a) Budc 1: Chon ban nam c¢6 17 cach
Budc 2: Chon ban nit ¢6 11 cach

Theo quy téc nhén ta c6 17.11=187
cach

b) S cach d€ chon ra 1 ban nam lam
16p treong 12 17.

S6 cach dé€ chon ra 1 ban nit lam 16p
tredng 1a 11.

Vay ¢6 11+17 =28 cach.

Cau2: bap an C.

Ditlr Adén D c6 4.2.3=24 céch.
Ditlt Dvé Bcd 3.2=6 céch.

Vay di tit A dén D r6i quay lai B c6
6.24 =144 cach.

Cau 3: Dap an B.

Goi A la tap cac hoc sinh kha mon
Toan, B la tap cac hoc sinh kha mon
Ngtt Van. Theo dé ta co

|A| =25;|B|=24; va |An B|=10.

Theo quy tac tinh s8 phan tt ctia hop
hai tap hop httu han bat ki ta c6
|AUB|=|A|+|B|-|AnB|
=25+24-10=39

Vay 16p hoc ¢é 39 +3=42 hoc sinh.
Cau 4: Dap an A

Ki hiéu A, B, C tuong ting la tap hop
cac thi sinh dat diém gioi moén Toan,
Vat ly va Héa hoc.

|A|=51; |B|=73; |C|=64;

|AmB|=32;

BmC|:45;
|Amc|=21;

Ar\BmC|=10

Lucnaytacé AuBuUC latap hop cac
hoc sinh dat diém gioi ¢ it nhat mot
trong ba mon la Toan, Vatly, Hoéa hoc.
Ta cé |A UBuUC |
=|A|+|B|+|c|-|AnB|-|BNC]|
-[CnA|+|AnBAC|
=51+73+64—-32-45-21+10=100.
Vay s6 thi sinh du tuyén vao cong ty
VEDU la 100 + 767 =867.
Cau 5: Dap an B.
Theo quy tac tinh s§ phan it cta ba
tap hop httu han bat ki, ta ¢ s6 nguoi
xem it nhat mot bo phim la
28 +26+14 -8 -4 —-3+2=55 nguoi.

Vay s6 nguoi khong xem bat ct bd
phim nao la 100 —55=45 nguoi.

Cau 6: Dap an B.

Chon 1 vé kich ¢6 2 cach.

Chon 1 diéu mua co 3 cach.

Chon 1 bai hat cé 6 cach.

Vay theo quy tic nhan ta c6 2.3.6 =36
cach.

Cau 7: Pap an A.

Nhén xét: Bai toan la su két hop gitra
quy tac cdng va quy tac nhan.

Do hai vién bi cing mau khong dwoc
0 canh nhau nén ta c6 treong hgp sau:
Phuwong an 1: Cac bi do6 o vi tri lé

Cé 8 cach chon bi do ¢ vi tri so 1.

Cé 7 cach chon bi do 6 vi tri s6 3.

Cé 1 céch chon bi d6 ¢ vi tri s6 15.
Suy ra c6 8.7.6...3.2.1 cach xé&p 8 bi do.
Tuong tw ¢6 8.7.6...3.2.1 cach xé&p 8 bi
xanh.

Vay co (8.7...3.2.1)2 cach xép.
Phwong 4n 2: C4c bi d6 ¢ vi tri chdn ta
cling c6 cach xép tuong tu.
Vay theo quy tac cong ta co

(8!)" +(8!)" =3251404800.
Céu 8: Pap an C.
Cdch 1:
Budc 1: Hoc sinh dau tién, gia st d6
la hoc sinh 16p A ¢6 10 cach chon ghé.
Budc 2: CO 5 cach chon ra mdt hoc
sinh 16p B ngo6i vao ghé d6i dién.
Budc 3: CO 8 cach chon ra mdt hoc
sinh 16p A vao ghé'tiép theo.
Budc 4: Co6 4 cach chon ra hoc sinh 16p
B vao ghé déi dién.
Budc 5: C6 6 cach chon ra hoc sinh 16p A.
Budc 6: Co6 3 cach chon hoc sinh 16p B
vao ghé doi dién.
Budc 7: C6 4 cach chon hoc sinh 16p A
vao ghé tiép.
Budc 8: Co 2 cach chon hoc sinh 16p B
vao ghé doi dién.
Budc 9: C6 2 cach chon hoc sinh 1op A
vao ghé& ké tiép.
Budc 10: C6 1 cach chon hoc sinh 16p
B vao ghé& d6i dién.
Theo quy tic nhan thi ¢6
10.5.8.4.6.3.4.2.2.1
=(5!)" 2" =460800 céch.

Cich 2:
Vi 2 hoc sinh ngoi ddi dién nhau thi
khac 16p nén mdi cap ghé ddi dién
nhau sé dwgc xép boi 1 hoc sinh 16p A
va 1 hoc sinh 16p B.
S8 cach xép 5 hoc sinh 16p A vao 5 cap
ghéla 5! cach.
S8 cach xép 5 hoc sinh 16p B vao 5 cdp
ghéla 5! cach.
S6 cach xép chd & mdi cap ghé la 2°
cach.
Theo quy tic nhan thi c6
(51)°.2° =460800 cach.

Cau 9: Dap an A.
Budc 1: Co 20 cach chon nguoi dan
ong dau tién.
Budc 2: Sau d6 chi ¢6 1 cach chon vo
ctia anh ta.
Budc 3: Co 19 cach chon nguoi dan
Ong tiép theo.
Buwdc 4: Sau do chi ¢6 1 cach chon vo
ctia anh ta.
Vay theo quy tac nhan thi ¢6

20.1.19.1=380 cach.
Cau 10: Pap an A.
TH1: S6 ¢6 10 chir s6 5: chi c6 1 56 duy
nhat.
TH2: S5 ¢6 9 chit s6 5 va 1 chit s6 2.
Xép 9 s6 5 thanh hang ¢4 1 cach. Khi
d6 tao nén 10 “vach ngan” dé xép s6 2.
Xép s82cd C,, cach. Vay co C,; sb.
TH3: S6 ¢6 8 chit s6 5 va 2 chit s6 2.
Twong tu st dung phuong phap tao
vach ngén nhue TH2 thi tim dugc C; s0.
TH4: S6 ¢6 7 chir s6 5 va 3 chir s6 2: ¢6
C; s0.
THS5: S6 6 6 chit s6 5 va 4 chit s6 2: co
C; s0.
THé6: C6 5 chit s6 5 va 5 chir s6 2: c6
C; s0.
Vay theo quy tac cong thi c6
1+C), +C2 +C. +C, +C. =144 s0.
Cau 11: Pap an A
Ta st dung phwong phap tao “vach
ngan” dwgc gioi thiéu ¢ phan 1
thuyét.
Budc 1: Xép vi tri cho 6 hoc sinh ¢6 6!
cach.
Budc 2: Do dé yéu cau moi thay gido
ngoi gitra hai hoc sinh nén ta chi tinh
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5 vach ngan duoc tao ra gitta 6 hoc
sinh. S6 cach x€p 3 thay gido vao 5 vi
trila A cach.
Vay theo quy tic nhan thi c6
61.A% =43200 céch,
Cau12: Pap an C
Do ¢ day viéc tim truc tiép sé cd nhiéu
treong hop nén ta sé giai bai toan
béng cach gian tiép. Ta sé di tim bai
toan déi.
Ta di tim s6 cich chon ra 5 ban ma
trong d6 c6 ca hai ban Thuty va Thién.
Budc 1: Chon nhém 3 em trong 13 em,
trte Thity va Thién thi ¢ C;, =286 cach.
Budc 2: Ghép 2 em Thuy va Thién co6
1 cach.
Vay theo quy tic nhan thi c6 286 cach
chon 5 em trong d6 ca Thuy hoac
Thién déu dwoc chon.
- Chon 5 em bét ki trong s 15 em c6
C;, =3003 céch.
Vay theo yéu cau dé bai thi co tat ca
3003 —286 =2717 cach chon ma trong
d6 6 it nhat moét trong hai em Thuy
va Thién khong dwoc chon.
Cau 13: Pap an A.
Do & day xudt hién dau hiéu cua
phuong phap “budc” phéan tix do la
cac phan tr dugc xép canh nhau nén
ta 4p dung nhu sau:
Bwoc 1: Budc 3 em nit thanh mét budce
thi s6 cach déi vi tri cac em nit trong
budc dé 1a 3!cach.
Bwoc 2: Sau khi budc 3 em nit thi ta
chi con 8 phan ti. SO cach xép 8 phan
tenay la 8! cach.
Theo quy tic nhan thi c6

31.8!=241920 cach.
Cau 14: Dap an D.
Goi a,a,a,a,a,a, 1a s6 canlap.
Theo gia thiét a, +a, +a, =8.
Suyra a;a,;a, € {1;2;5}
hodc a,;a,;a; 6{1;3;4}
THI: a,;a,;a; e{l; 2;5}
Co6 3! cach chon m
Xép a;a,;a, cb A cach.
Vay theo quy tac nhan thi c6

31.A° =720 s6.

TH2: Tuong tu ta cling tim dwoc 720 s0.
Vay c6 tat ca 720+720=1440 s6.
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Cau 15: Pap an C.
SO tam giac c6 3 dinh la 3 trong 2n
diem A;A,;.; A la C) .
Ung véi hai duong chéo di qua tim
cua da gidc A A,...A, cho twong ting
mot hinh chi nhat c6 4 dinh 13 4 diém
trong 2n diém A;A,;. A, va
nguoc lai modi hinh chit nhat nhw vay
sé cho ra 2 duong chéo di qua tam O
cua da giac.
Ma s& duong chéo di qua tam cua da
giac déu 2n dinh 1a n nén s6 hinh chir
nhat c6 dinh 1a 4 trong 2n di€ém 1a C2.
Theo dé bai ta cé: C,, =20C>
2n(2n-1)(2n-2) 20n(n-1)

= =

3! 2

<n=8.
Cau 16: Dap an C.
S8 cach chon ra 3 mau trong 5 mau ma
khong c6 mau nao trung nhau la
!

Cau 17: Pap an B.
Budc 1: X&p chd cho hai 6ng ba An c6
2 cach.
Budc 2: X&p chd cho 6 ngudi con cb 6!
cach.
Theo quy tic nhan thi c6 2.6!=1440
cach.
Cau 18: Pap an B.
Xét cac treong hop:
TH1: Dé gom 2 cau dé, 2 cau kh¢, 1
cau trung binh thi ¢

C2C2C,, =10500 de.
TH2: Dé gom 2 cau dé, 1 cau khéva?2
cau trung binh thi ¢

C2CIC% =23625 de.
TH3: Dé gom 3 cau dé, 1 caukhéval
cau trung binh thi c6

CClCl, =22750 de.
Theo quy tac cong thi cé

10500 + 23625 + 22750 = 56875 dé.

Cau 19: Dap an C.
S6 tran dau dién ra trong vong 1:
4C2 =24,

S6 tran dau dién ra trong vong 2: 2.
S6 tran d4u dién ra trong vong 3: 2.
Co tat ca 28 tran dau.

Vay ban td chitc can muon san trong

28
— =7 ngay.
1 gay

Cau 20: Pap an A.

C6 C2=6 cach chon 2 trong 4 tiéu
chuan.

Véi hai tiéu chuén: “chat liéu, cd” thi
c6 1.2=2 miéng khac ¢ dung tiéu
chuan nay.

Vi hai tiéu chuan “chat liéu, mau” co
1.3 =3 miéng khac ¢ dung tiéu chuan
nay.

V6i hai tiéu chuan “chat liéu, dang”
c6 1.3=3 miéng khac ¢ ding tiéu
chudn nay.

V6i hai tiéu chuadn “cd, dang” co
2.3=6 miéng khac & dang tiéu chuan
nay.

Véi hai tiéu chudn “co, mau” cb
3.3=9 miéng khdac ¢ dung tiéu chuan
nay.

Tom lai ¢c6 2+3+3+6+6+9=29
miéng.

Cau 21: Dap an A.

Ta thay diéu kién xép la hai bi cung
mau khong nam canh nhau nén ta
phai xép xen ké cac vién bi.

C6 2 cach chon vién bi dau tién (co thé
1a d6 hodc trang)

Maéi cach chon d6 ¢6 5! cach xép 5 bi
dé va cé 5! cach xép bi 5 tréang.

Vay c6 2.5!.5!=28800 cach xép.
Nhiéu ban c6 10i gidi sai nhu sau: O
day ta sé 4p dung quy tac “vach
ngan” d€ giai quyét bai toan.

SO cach xép 5 bi do la 5! cach.

5 bi do sé tao ra 6 vach ngan dé xép 5
bi trang vao. SS cach xép 5 bi trang la
A cach.

Vay s0 cach xép cac vién bi la
5!.A =86400. Tir day chon B la sai.
Do néu theo quy tic vach ngan ¢ day
¢4 6 vach ma cd 5 bi, tikc 1a c6 thé sé ¢
véach ngan d€ trong khién cho 2 vién
bi cing mau canh nhau.

Cau 22: Dap an A.

Goi sO ty nhién can tim c6 dang abcde
TH1: Néu a=1 khi d6 c6 A} =840
cach chon 4 cht s6 xép vao b, ¢, d, e.
TH2: Néu a=1, khi d6

C6 6 cach chon a.

C6 2 cach xép chir s6 1 vao s6 can tao
& vi tri b hodc vi tri c.

Cac chit s6 con lai trong s6 can tao ¢

A} céch chon.
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Nhue vay treong hop nay co

2.6.AZ =1440 sb.

Vay c6 tat ca 840 + 1440 =2280 sd.
Chii §: Nhiéu doc gia quén mat a=0
nén tinh cd a=0 dan dén ra D 1a sai.
Cau 23: Dap an B

Cac truong hop 1ay dwgc 4 bi trong d6
s0 bi d6 16n hon s6 bi vang nhu sau:

* TH1: SO bi 1dy duoc khong ¢ bi
vang:

- Lay 4 bi do: C6 C; céch.

- Lay 1 bi do, 3 bi xanh ¢6 C;.C;
- Lay 2 bi d9, 2 bi xanh ¢6 C:.C;
- Lay 3 bi do, 1 bi xanh c6 C..C,
*TH2: 4 bi ldy duoc ¢6 ding 1 bi vang.
- Lay dwgc 2 bi do, 1 bi vang, 1 bi xanh
c6 CI.C..C; cach.

- Lay duoc 3 bi do, 1 bi vang ¢6 C..C,

cach.
cach.

cach.

cach.

Vay s6 cachla C; +C..C; +C..C;
+C2.CL+C2.CLCH+C2.CL =275,

Cau 24: Dap an C.

Ta c6 2 treong hop:

TH1: Tam giac gém hai dinh thudc d,
va mot dinh thudc d,

- SO cach chon bd hai diém trong 10
diém thuoc d, 1a C;,

S6 cach chon mét diém trong 15 diém
thudc d, 1aCy,

Theo quy tic nhan thi c6 C,.C}, tam
giac.

TH2: Gom 1 dinh thudc d, vahai dinh
thudc d,

Tuong tw ta tim duoc C,,.C;, tam gidc

thoa man.

Vay theo quy tic cong thi co tat ca
C: C,, +C,,C tam giac.

Cau 25: Dap an B.

C6 C; cach d€ xép 3 chir s6 2.

Khi d6 c6 A cach x&p 4 chit s6 con
lai. Vay c6 C3.A* =12600 s8.

Cau 26: Dap an A.

Cdch 1: Chii y: Bai todn khong noi vecto
c6 khic vecto khong nén ta vin xét cd
vecto khong ¢ ddy. Va 2 diém khdc nhau
tao nén 2 vecto cé diém diu va diéim cudi
hodn vi cho nhau cho nén ¢ ddy viéc chon

vecto sé sw dung chinh hop chir khong
phdi t6 hop.

TH1: C6 2010 vecto khong duwoc tao
thanh.

TH2: Céc vecto khac vecto khong:
Mbi vecto théa man yéu cau bai toan
tng véi mot chinh hop chap 2 cta

2010, nén s vecto can tim 1a A2 |
Theo quy tic cong thi co

A2 +2010=4040100 vecto tao

2010
thanh.

Cdch 2: C6 2010 cach chon diém dau.
C6 2010 cach chon diém cudi.

= Co6 2010 =4040100 vecto

Cau 27: Dap an A.

Twong tw Cau 24 ta c6 s6 tam giac
dwoc tao thanh theo n la

C,,CZ +C;C! =2800

n(n—l)
R 1OT+45n =2800

& n’ +8n—560=0 < n=20.
Cau 28: Dap an D.
*Goin diém dachola A, A A

e A
Xét mot diém c8 dinh, khi d6 ¢6 C?
duong théng dwoc xac dinh béi 2
trong n—1 di€ém con lai nén sé c6
C2, duong thang vudng goc di qua
diém c6 dinh do6.

*Do d6 o tat ca

n(n-1)(n-2 .
nCi1 = % duong thang
vudng goc nén cd Ci(n_l)(n_z) giao diém

2

(tinh ca nhitng giao diém trung nhau).
* Ta chia cac diém trung nhau thanh 3
loai
- Qua mot diém co
1))

n-1

2

vudbng goéc nén ta phai tre di
n(Ci1 —1) diém.
- Qua 3 diém A, A,, A, cua 1l tam

duong thing

gidc c6 3 duong thang cting vudng
goc véi A, A, va 3 duong thang nay
song song voi nhau nén ta mat 3 giao
diém, do d6 trong TH nay ta phai loai
di 3C

- Trong mdi tam giac thi ba dwong cao
chi c6 mot giao di€ém, nén ta mat 2

diém cho mdi tam giac, do do truong
hop nay ta phai trir di 2C’
Vay s6 giao diém nhiéu nhat c6 duoc
a C2 Ly —[1(C2, ~1)+5C] |-
2

Cau 29: Dap an A.
Do cac thanh vién cung cau lac b6 thi
ngo6i canh nhau nén ta sé sit dung
phuong phép “budc” cac phan tee dé
giai quyét bai toan.
Luc nay ta ¢6 3 phan tix d6 1a 3 cau lac
bd. Theo cong thitc hoan vi vong
quanh duoc gidi thiéu ¢ phan vi du
thi ta c6 2! cach xép 3 cau lac bd vao
ban tron.
Véi mdi cach xép thi co:
3! cach xé&p cac thanh vién CLB Mau
Su pham.
5! cach xép cac thanh vién CLB
Truyén thong.
7! cach xép cac thanh vién CLB Ky
nang.
Vay theo quy tic nhan thi c6 tat ca

21.31.51.71=7257600 cach xép.
Cau 30: Dap an A.
Cdch 1: SG cach 14y 3 bong hong bat ki:
C;s =2300
S6 cach 1ay 3 bong hong chi c6 mot
mau: C, +C; +C;, =211
S6 cach lay 3 bong hong c6 dung hai
mau:
Cr,+Cy, +Cp, —2(C) +C +C, ) =1529.

Vay s6 cach chon thoa man yéu cau

bai toan la 2300 —211—1529 =560.

Céach 2: C6 7 cach chon bong hong

mau do.

C6 8 cach chon bong hong vang.

C5 10 cach chon bdng hong trang.

= C6 7.8.10=560 cach.

Cau 31: Pap an B.

Ap dung quy tic “budc” cac phan tir

ta co 2! cach xép 2 vg chong.

Sau khi “budc” hai vo chong lai thi ta

c6 tat ca 5 phan tk. Theo cong thirc

hoan vi vong quanh thi s& cach xép 5

phan tir quanh ban tron 1a 4!

Vay theo quy tac nhan thi c¢6
2141=48.

Cau 32: Dap an A.

Ta lan lwot danh s6 cac ghé'tir 1 dén 10.

- Néu nguoi chong ¢ vi tri s6 1 thi ¢

9 cach xép nguoi vo.
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- Néu nguoi chong ¢ vi tri s6 2 thi c6
8 cach xép nguoi vo.

- Néu nguoi chong ¢ vi tri s6 9 thi c6
1 cach xép nguoi vo.
Vay co tat ca
9+8+7+6+5+4+3+2+1=45 cach.
Cau33:PapanB
Chon toa cho vi khach th nhat c6 4
cach.
Chon toa cho vi khach th hai c6 4
cach.
Chon toa cho vi khach th& ba c6 4
cach.
Chon toa cho vi khach th& tw c6 4
cach.
Theo quy tic nhan thi c6 4* =256
cach chon toa cho bdn khach.
Cau 34: Dap an D.
Buwdc 1: Chon bi
- S8 cach chonra5viénbibatkila CJ
cach.
- S0 cach chon ra 5 vién bi trong dé
khong c6 vién bi d6 nao la CJ; cach.
- S8 cach chon ra 5 vién bi trong d6 ¢
it nhat mot vien bimau dola Cj, - C3,
cach.
Budc 2: Sap xép céc vién bi.
S6 cach xép 5 vién bi vao 56 1a 5!
Theo quy tac nhan thi ¢6

51.(Cy; — C3, ) =107655240.

Cau 35: Dap an A.
Xét cac treong hop sau:
- L&y duoc 114 co, 3 1a o, 2 14 bich va
214 chudn thi c6

C,,CC2.C2% =22620312 cach 1ay.
- L4y duoc 114 co, 314 1o, 1 1a bich va
314 chu6n thi ¢

C.C3CL,C2, =13823524 céch l4y.

-Lay duoc1ldco,31arova4la chu‘én
thi c6 C},C;.C;, =2658370 cach 1ay.

13713713
Theo quy tic cong thi c6 tat ca
22620312 +13823524 + 2658370
=39102206 cach lay.
Cau 36: Dap an A.

Goi s can tim 1a abcab.

C6 9 cach chon a.

C6 10 cach chon b.

C6 10 cach chon c.

Vay c6 tat ca 9.10.10 =900 so.
Cau 37: Dap an A.
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Goi A, la phurong an: Chon nhom cé
k hoc sinh va chi dinh nhém treong
ctia nhém.

Thay cht nhiém c6 cac phuong an
ALALA,, LA

bao nhiéu cach thyc hién.

. Ta tinh xem A, c6

Phuong an A, c6 hai cong doan:

- Cong doan 1: Chon k hoc sinh ¢6 C*
cach chon.

- Cong doan 2: Chi dinh nhém truong:
O k cach chon.

Theo quy tac nhan thi phuong an A,

cé kC* cach thuc hién.
, n—1
Vay theo quy tac cong thi T=>"kC:.
k=2

Cau 38: a) Pap an C.

*C6 8+4=12 nam ho Nguyén va cé
8+5=13 nit ho Nguyén. Vay c6
12.13=156 cép cung ho Nguyén ma
khac gidi tinh.

* Twong tw c6 5.6=30 céach chon cdp| T,
cung ho Tran ma khac gidi tinh.

Vay c¢6 156+30=186 cach chon hai
ngroi cung ho va khac gidi tinh.

b) Pap an A.

Ta c6 8+3=11 cap anh em trong do
c6 8 cap ho Nguyén va 3 cdp ho Tran.
Chon bét ki 2 nguoi trong sd 36 nguoi
thi 6 C3, =630 cach chon.

Vay ¢6 tat ca 630—11=619 cach chon
cac cdp sao cho khong co cap anh em
nao.

Cau 1: Pap an B.
JZl

(ool o
Sl

kok 2ok
— ZC 6 ho 2
He s0 cuia sO hang ¢6 s6 mii ciaa vab
béng nhau ting voi:

k 21- k _k 21—k

- k=12
3 6 6

5 5
Vay s8 hang can tim la C,2a2b2.

Cau 2: Dap an A.
Ta c6

(1+2x) =3 (2x) =32 Cit
k=0 k=0

=a, =2Ck.
zkck
Do dé ku—k:kT]IL1
uk—l 2 Cn
n!
k' (n-k)!
g K=k
n!

(k=1)!(n—k+1)!

=2k.
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K =2(n-k+1).

n—k+1
Theo gié thiét co:
S= Zk— Zz(n k+1)
(= =
=2(1+2+3+...+n)
=M= n(n+1):72
2
=>n=8.
Céau 3: Pap an C.
SG hang tong quat sau khi khai trién

_k Lk
k+1 C

S6 hang chtra x° trong khai trién la
Cox°.

Dé bai hoi hé s6 nén ta chon C.

Céau 4: Pap an D.

Ta cod
5 s 4 k -
J =Sl )

(é -3x°
X
15 15-k
_ Z(_3) 4 CE x5
Py

S6 hang chtta x’ twong tng vdi
45-4k=9 < k=9 nén hé sd cta x’
trong khai trién trén la

(-8) 4°Cy, =3"4°C,.
Cau 5: Pap an C.
Ta co

) Sk

20 Sk-40
=Y 2"Chx ¢
k=0
S6 hang khong chira x tuwong tng voi
5k —40

=0<k=8.

Do vay s6 hang d6 la: 2°C5,

Cau 6: Dap an A.

Ttr ly thuyét ta ¢ cong thirc tong quat
nhu sau:

Véi 0<g<p<n thiséhang tong quat

10
khi khai trién tam thirc (xz + 1 1]
X
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